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SERENISSIMO MANTV^ DVCI 



FERDINANDO 

CAROLO- 

rmerem, Sereniflimc Dux, 
prxfigere tam fplendida; 
nomina exiguo huic libel- 
lo, nifi publici iuris eflec > 
prcefidio Principum fe, at- 
que fua tueri . Scilicet ScrenilEmos hos 
Soles lucere omnibus voluit luminum 
Pater, &: Moderator Deus,vc late pro- 
ijcerent beneficum lubar fuper vulgus 




mortalium. Quod fi vnicuique fas eft 
bona,fortunafq}fuas credere tamgran- 
<di patrocinio j quanto acquius hoc ideni 
fibi depofcunt inermes literx, prxfertim 
Ceometria , cui fi defit Mcecenatum 
vmbra^deeflvigor omnis Scvita. Nam 
amoenior literatura, c^eterxque fcientiae 
fcrme omnes habent theatra, porticus, 
& propugnatores fuos j pauci vcro Ceo- 
metria; latus ftipant , pauci fcientiarum 
omnium Reginx excubias agunt. Ni- 
hil illi fplendida profunt natalia , nihil 
dignitas , nihil collata mortalibus bene- 
licia . Illam igitur tibi fupplicem fifto 
verende Princeps, vt ex hoc Serenifsimo 
faftigio Celfitudinis Tux patrocinium 
fibivindicet & tutelam . Tcinterim, 
Heros fortifsime , feruent Superi nobis, 
& bonis artibus incolumem diu. Hanc 

cnim 



enim prxcelfam indolem tuam, & ma- 
gax mentis perfpicaciam , hoc robur 
animi, clementiam , 6c decus auguftaj 
frontis nemoeft, qui non fufpiciat , atqi 
in his non cenfeat collocatam fpem ma- 
ximam publicae fclicit atis . V alc . 

SereniGimae Celfitudinis Tux 



Humillimus Seruus 



loanncs Ccua, 




^ i'! ^ ^ i t ^ 1 1 § i f s 1 i i ^ S i :1 i f : ^ i ^ 

PROCEMIVM: 

' Onfideranti mifji flpins in hac vi'-- 
ctfsitudine rerHm^acforpunarHmy 
quam opportun^m foret calamita- 
tum leuamen philofophari ^ quam-- 
que ij felices demum ^ fortunatiqi 
habendi ejfent^ qUos ab otio fcien-^ 
tiarum nulU auocant atque feiungunt cur^ '^ fubijt 
animum^ erigere (quantum fas efet) literis Jnge^ 
nioque territam infortunijs adolefcentiam meam\^ 
Itaque geometriam ingreffus ^ quA ^ rerum varie-- 
tate^ t> genere ipfa cs.teris anteire njifa efi^ cum 
^pollonij^ Archimedis , Fafpi , altorumque inuenta 
egregta , at que miranda pcrcellerent animum^ rape-- 
rentque (vt efi praceps fine conftlio iuuentus) Itbuit 
dare ^ela ventis ^ ftforte noua littora ^ 0" nemini 
hacienus cognitaswegiones cafus aliquis aperiret . 
Quadraturamcirculi ^ adhuc indomitam hyper-^ 

bolam^ 



lolam rimari C£pi ; 'videlicet /pem fecerant haud 
exiguam fruBum cj/Undricum ^ fclidumque hyper^ 
boltcum totum ferie a me in fjramidem coadum^. 
^er mibi conciliata reiii ^ ct mrui difsidia infom-- 
fies noBes perfuafere j ter normam fugit figura 
jcontumax , cttenax fui . T^amen ^ ^vt frufratis fe- 
mely iterum^ue laborihus tux aUqua^fpefque noua 
fuhinde oriebatur ^ tandiu relabenti faxo Sifyphus 
peruicax inhaf ^ donec adhihita nouifsime irrito 
fuccefu indiuifibiUa C audlLerij omnem animi jperti^ 
naciam domuere , Ergo .auocato hinc animo ( neque 
enim fine altiori confiUopofitum hocfrmum humanis 
mentibus crediderim) geometricis ^ ac mecanicis 
ratimibus iun£Hs inuicem , permixtifque ^ nouuntj 
quidpiAm in^lucemproferreconcefsit Dmsfolatium 
AUquod delufi in rthus magnis ingenq , Namque 
xonfuetis geometrix apparatihus reUMis , fubiiitu^ 
tif que hnearum fvice fonderibuSydum rationes quaf^ 
Jam £xamino fuccefsit cogitatio , pluraque fepuUa 
haSlenus^ atque ignora prodiere in lucem , Kei no^ 
uitas ^ atcfue^tiUtas ferfuafit hoc quahcunque in" 
.uentum publici iuris facere ^ ratus aUorum ingenioy 
Acperfpicacia (vt fipe fit) rude^impoUtumque ini-- 
tium jperfe^um iri^ 

Infti-^ 



Infiitutum nofirUm cfl frohlcmata quamflura^^ 
quorum ardua , ^ fkpc etiam inextrtcabilts foreP\ 
Jolutio iuxta confuetas leges , mlla adhihita circu^ 
lorum y ImearHmqHe prAUta conftru£iione ^ 'Vt mos eft 
apud geometras ^ folis ponderihus flatice enodare; 
quod prAftahimus^ quotiesproponantur line^ fe inui^ 
cem fecantes ^quarufcSltones itafnt determinatA^^vt 
qualihetvariata , cAteras omnes 'variarinecefe fit . 
Hinc ftaticam conftrudioncm lihuit appellare^ quA 
rvtinam etus emolumentift^ compendtjque quodmihl 
perfuadeo^^ quodtjnum ore^ cupioqh . Neque enim 
adhAc fcrihenda cupiditas ulla fam^ impulit^ quam 
tntanta rerum^ audorHmque celehritateinfani ejfet 
querere yleuiorifque animi defiderare. T^lura inue^ 
nies minus cafiigata ^ et qmhus defit fuprema ma^ 
nush da njeniam fuccifiuis boris^ quas mihi adhAc 
elahoranda vix retiquerc ^ partim cur^ feuerioreSy 
partim etiam amicorum , et familtarium querimo^ 
niA 7nale in his collocatmn iuuentutis flarcm cxifii^ 
mantium . Si quid forro haud omnino contemnen^ 
dum fuerit , Donato Kojfetto inter Mathcmaticos 
nofiri &ui cgrcgio ^ prdftantifsimoquc , cuius primis 
inftitutionihus , fi quid in me efi honarum artium^ 
deheoytu qufiquc humanifsimc UiioT dehes. Valc^ 

" STA^ 



S T A T I C 

CONSTRVCTIONIS 

LIBER PRIMFS. 

AXIOMATA. 
/. 

GrauU ex commmi centro grAuitatis fuffenfA^im ponde- 
rdni^ac ft tota eorum granitas e^et infrAdido centro grauitatis* 

II, 

Pondera in eadem pofitione vnicTi hahent centru grauitatii - 
PETITIO. 

Propoftto quolibet pondere aliud reperiri pof^e ad quod ha- 
heat datum pondus quamlthct imperatam ratlonem , 
LEMMA I. 

Plurihus datis ponderihus in qnalihet pofitione^fi excentn 
grauitatis vnius^ vel plurtumeorum ducatur lihra^ qua tran- 
fe at per centrum grauitatis omnium^ea produiia tranfthit fer 
centrum grauitatis reliqui ponderis^ 

INT pondera ABCD ^ qiiorum omniiim graiii- 
tatiscentriimfitEjilliidautcm pondcriim ADfitF, ^ 
ducaturquc FE,- dico quod fi producatur adpar- 
tcs reliquorum pondcrum BC^inipforum centnun 
cadct s fi cnim hoc non cft, fit G ccntrum grauiratis 
pondcrum B C, itaut iuncita FG fit cxtra liiicam 
FE. Qupniam igiturFG iungitccntra grauitatis pondcrum.^ 
BC,AD,fi fiat vtBG adAD, ita longitudo FM ad MG, erit 
in cadem Jibra F G ccntrum grauitatis corumdcm quatuor poh- 
dcrum B C D A in priori illa pofitionc maacntiumj quod cum vni- 
cumfit^noncritE, vtponehatur . 

COROLLARIVM: 

Hlnc manifeflum efl^ quod fi duograuid B C iungantur lihrx 
aliqua B C, eorum centrum grauitatis erit in<$mntUni 
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fe6fioneHlihr£ B C itin^cntis centra grauitim U'X.&linc£ FH 
tai.i. tranfeuntis per pr£dida centra CenmiiTi cnim gra- 

fg, 1. uium BC tam cft in F H, vt probatu eft, quain in B C, crgo crit H . 

LEMMA IL. 

Sifft duo fondera A quorum centrum grauitatis fit F in 
liira A Bydico pondus A ad B ef eyVt B F ad F A . 

tah.i. QI enim itanon ett^lit vt AaclB,, ita BK ad KA; critcrgoK 
/^. 3« i3 ccntrum grauicatis pondcrum AB,- quod cum vnicum fit 
6. ^rch. noncrit F , vt poncbacur.. 

PROP. I. PROB. L ELEMENTVM L 

Sintdud rc^£ E A\^C A^conucnicntcs in A ^ quibus occurranp 
du£alid CDyEBytnD B puncfis ^qux fe inuicem fecent tn F 
Fropofitumnobis fttex punBis EC A grauia JHG in ea ration< 
fufpcndere y 'vtpondus G adH eandem habeat rationem ^quam 
C B ad B A yidemzfero G ad lyCam quam E D ad D A i pondns 
%/ero 1 ad duo HG illam ^ quarr^ kabet B F ad F E ^ & graueH 
dd di^o grauia IG fity vt D F ad F C , 

, Ty EperiaturpondusH ad quodpropofitiimquoduisG rUanv* 
habeatratioacm^quamrcda CB adB A; idcmvcropon- 
folUiUturn ^ ^'^"^ ^ habcat rartoncmi, quam habet reda E D ad 
DAi dicorcditaniBFadFE efrCjVt pondusIadduograuia-G H; 
rccJ^am vcro D F ad ipfam F C ^ vt pondus H ad duo pondcra I G . 
Quoniam DC cft qu«dam libra, incutus cxtrerao D cftceu- 
MxUmMi. trum grauitatisj & proptcrea totum pondus gr^uium G I, acfi 
ynum cfTent fufpenfum ex D^ in aho vero cxtrcmo C eft aliud 
pondusH, critin cademlibraD C ccutrum ^rauitatis pra?di(fl:o- 
rum poiidcrum GI^&H. Simihtcr, quia EB cft aha quaedam 
libra^incuiusextremo B cft ccntrum grauitatis ,& proptcrea to- 
tum pondus grauium G H j in alio vcro- cxtrcmo E cft aUud pon- 
dusIjCrit incadcmlibraEB ccntrum grauitatis prxdidorujn^ 
ponderumGHj&I jnprioriillapofitiGnccxiftentium . 
ixprimo Cum it.ique pondcra GIH in eodemfituconfiderata vnicum 
itm. habcant centrum graiiitatis j idycro tam iii libra DC, qnam in 

libra 



LIBERPRIMVS. 3 
libraEB oftenfum fuerit,in fcdione F neccffario cxiftet. Ergo 
vtpondUsI adduofimulGH^itaBFaclFE; Similiter vt pondus (x%^Um, 
H ud alia duo fimul G I ^ ita crit D F adF C, quod erat faciendum . 

COROLLARIVM. 

Dcdttcitur fun^um F cpc ccntrum grauitatis omnium gra-^ 
uium IGH in ilU pofitione . 

SCHOLIVM. 

Hanc frofofitionem^crcfujituor^ qux deinceps fequuntur elc- 
mentavoco^^vtpoteprimafundamenta^quibuspleraq^ nituntur. 

Figttramhanc A E F C ^ iterurn pofttradita elementa^<irnon 
raro exponemus^ifed ad vitandam multiplicitatcm litcrarum^ 
fondcra G JH literis A EC figUtficahimus s aggregatum vero 
ex p ondcrthus GH^& alterum cxG l connotahtmus Ittera B, & 
litera D^quippe qu^ notant centrnm grauitatis^in quoponderanp 
grauia fufpenfa ex C ^ & ex E omniavero ponderA 

cxprimcmus litcra F ^ qnia ibt^vtpote inccntro grauitatts pon-^ 
dcrantyVt dii^um cft. 

PROP. II. PROB. IL ELEM. H. 

Sit triangulurr, EAC,&ah angulis ipfius ducantur dd idcm 
puncfum F intra triangulum lines EF^A F-^ C qu^ ex F pro^ 
duB^ occurrant laterihusin punffis dcinceps B K D Inftitutum 
ex frjtdtUis angulisEAC fufpendere grauia IGH 3 itavt 
fondus G ad I fitvt EDadDAhidcmG adH^vt C B ad B A } 
Had J^vt EK ad KC s pondus Jad duoGH^vt B F ad F E pon^^ 
dusvcroH adduoJG^vtDF adFC^ &demum^ vtvnicumG 
ad duo JH^ itaK F ad F A . 

Flat vt - C B ad B A , ita pondus G ad H, & vt E D ad D A , ita tai. il 
idcmpondus Gadl. fZ^^ 
Quoniam igitur fi^ura.ED B ACFcft illaprimielementi,cftqs 
C B ad B A, vt G ad H , reda vero E D ad D A, vt G ad I ; etiam 
DFadF;C, critvtpondusHadduopondcralGi itemqucBFad 

F E, vt pondus I ad duo G H . 

Infirpcr quiaFeft centrumgrauitatis.inquocftpondusgrauai corol^^ 1 

I<iRprodu<^a AF tranfibitpcr K centrumreliqui ponderisIH, Um.i. 
' - ' A a crgo 
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lcm. z. ^rgc» vt pondiis I ad H, ita CK ad KE. 

RiirfiiijquiaAK cflqun[:dam libra, incuiuscxtrcmis AK Umc 
pondera I crit in cadcm libra A K centrum grauitatis prg- 
4x. 2. didtorum pondcrum I G H^quod cum fit vnicum^fitque in vtraque 
Um. 2. y^^^^ D C 5 E B vt fupcrius oftcndimus crit ncceflario in F j crgo 
crit vt K F ad F A, ita pondus G ad duo fimul I H^ quod crac facicn* 
dum . 

SCHOLIVM. 
CHmhdc ea,dem repo7ietur Jigt^ra^ nggrcgAtum fonderum 
f^g>i^fcabimf{s litcra K ^efl ernm tn^K centrum grauitatis ^ & 
frfftcrea fondus grauium IH. 

PROP. III. PROB. III. ELEM. IIL 

in triAngulo E AC fc inuicem f '.cent du^z linex in G , quarnm 
EBducia exvertice Efccet bafim lU altcra FD occurrat late- 
ribusA E^ C E^in D . Propofitum nobis fitcx angulis eiuf^ 
dexfi trianguli grauia fuffcndcrc 3 / in puncio C,- duo L K in Ey 
dtque vnicHmH in A^adeout K ad J [ifvt rcBa C D ad D E j I ad 
H^.vt AB adBC':,Had L^vtE F ad F AiLKadH l^vt BG adCEy 
(frduo H L adduQ K vt DG ad G F * 

tah. I. C! LqnodlibctponduSj&rcpcriaturaliudHadquodprimuin 
fg.6. i3 pondus L eam rationcm habeat^quavn AFadFE . Ponarur 
dcinde I^ad quodpondus H habcat illamracioncmj in qua.cft CB 
adB A j itcm inucniatur pondus K,ad quod pondus I habcac ratio- 
ncmjquamEDadDCj dicoprohlcmaefreabfolutum . 

Qupniam cnim FD cft qusedam libra ^ in cuins extremoF eft: 
ccntrum, & ideo pondus grauiu m H L; in alio vcro extrcmo cft 
pondusgra«iumKI (cumeorum grauitatis ccntrumfirin pundlo 
P) crit in eademhbra FD centrum grauitatis prsedidonim^ 
pondcrum HLKI . SimiHter quoniam E B eft hbra in cuius extrc- 
nioEfuntgrauiaLKjin alio vcro cxcrcmo B cft pondus grauium 
H I3 erit in eadem libra E B ccntrum grauitatis corumdem pondc- 
^ rum LKHI in cadem priori pofitionc exiftcntium : cum igitur 
taminlibraFD^quamBE fit ccntrum grauitatis pondcrumLK 
HI, cumque ilhid vnicum fit^erit in communi fcctionc G, &: prop- 
tcrea L K ad H I cr unt , vt r cAa B G ad G & vt K I ad L H , i ta. 
FGadGD,quodcrat&c. SCHO- 
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SCHOLIVM. 
Aggre^AtHm fondcrum LK fignifcALimuslitcraE':, fondus 
HliterA & fondus I litera C c^nnotabsty duo pondcra K 1 
exprimetD^duolH litera duoH 1 UterA B indicAhit ^ pon- 
dus vero L more anAlytico ^feu Algehrico ita fcribenius F -A^hoc 
eftFminus A^eademc[He ratione pondus K ita fcrihemus D - C % 
omtiia vero fonderA LHlI^ litera G fignifcabit , 

PROP. IV. PROB. IV. ELEM. IV. 

Inter duu cjuafdam lineas aC^T. F fccent fe inuicem in D 
tres Unedi EC^AF^BGi oportet fufpcnderc ex punlfis AC E F 
grauia I H K L-^itaut pondus L ad K ptutrecfa EG adG F h K nd 
H^i;tCD adDEiHad J^^LtA S ad bC ^ J ad L^ut F D ad D A ^ 
Cr dcnic^uc duo IH ad duo KL fehabeant Z't G D ad D B . 

POndus quoddam I ad L habcat eam rationem ,qiiamFD ad f^^^^ 
D AsLadKcam,qiiamEGadGF; K ad H illamjqiiam fg^j^ 
CD ad DE. Dico iam problcmati nos fausfccifTc. 

Qiipniam G cft ccntriimgrauitat is grauium KL, idemq^ D cft 
ccntrum grauitatiSjtum grauium I L, cum ipfonmi K H, erit prop- 
terca pnn(flum D centrumquatuor grauiumK LH ducitur ve- 
ro Jibra G B ex G pcrD^ergo pundumBjin quo fecatlibram AC 
cric centrum graiiitatis rcliquorum ponderum IH^ quarc vt td 
pondus Hadpondusl, iraAB adBC. Rurfus quoniamB G cfl 
quaedam alialibra, incuius cxrremoB eflccntrumgrauitatisj 
propterea pondus grauium IH , fimiliter in alio cxtremo G 
pontdusgrauium KLjeritincadem libra BG ccntrnm grauitatis 
pr;rdid:orumomniumgrauiuinIHK L,quod cum vnicumftrjCxi- 
ftatqueinDjCric vtlHadKLjitaG DadDBjquod&c. 

SCHOLIVM. 
Ponderihus IHL K eorrefpondehunt deincepsiitr^jS A C F F^ 
duohus 'vero IH litera B } duohus K LliteraC y iywnibns JH LK 
litera D^ pro JL vfurpahimus A\ F^^hoc cft A plus Fyfimilitcr qi, 
pro duahus K H alias duas literas E \ C minimir irero litcramD^ 
fi^nificat Qmnia pondcra. iHLKy ^t diximus. 

PROP. 
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PROP. V. PROB. V. ELEM. V- 

Sit quadriUterum AH 1 C y & tnilh dudlUe£ B F G^E F J^y 
€ppofitis laterihus occurremcs in puncfis B G E fe inuicem 
fecautes in F iproportio autemlincA IG adGH fit c$mpofita ex 
rationihus partium reliquorum laterum^ reCtarum videlicet AE 
ad EH^C B ad B l D ad D C . Pr opofitnm eft pondera NM 
L K ex aiigulis H aC I fnffcndere^ ita vt podus K ad L fttvt C D 
adDJ^ Lad 7\4^vt A BAdBC',MadN^vtHE adEA'^ N ad 
vt IG adCHi & duo grauia fimulN Mad duo LK fimul^vtP F 
ad F Ej tandem^vt duoNK ad duo ML^tta B F ad FG . 

FlatpondiisKadL vtCDadDI; LveroadM vtBA adBC, 
&MadNvtHEadEA,- dicoNad KefTe vtl G adG & 
/^•^- diioNMaddiioLK.vtDFadFE. 

Nam pondiis N adK componiciir cx rationibiis pondcrumN 
adM,MadL, LadK; Scdex conftriia:ionc, vtN ad M,ita reda 
AEadEHi vtMadL.itarcdtaCB adB A^ &: vtLadK, italD 
ad D C ; crgo N ad K componitur cx rationibus rcdtarum A E ad 
EH^CBadBA^&IDadDC: vcriim cx cifdcm rationibus 
componiturCvtruppofitum cftj proportio rcd:a! I G ad GH crgo 
vtlGadGH, itarecjproce pondus NadK,- itaquc puncStum G 
cftcctitrumgrauitatis ponderum NK; &:'quia BG cft quxdam 
libra^in cuiusextremoB eft centrum grauitatis, atqueadeo totum 
pondusgrauium MLi itemquc in aliocxtremo G ponduseft gra- 
nium NK,- crit in ipfalibra GB ccntrum grauitatis omniuin-^ 
graiiium MLN K. RurfusED cft alialibra,in cuius cxtrcmo E 
cft ccntrum, &:idcopondus grauium NM, & inalio cxtrcmo D 
cft cadem rationcpondus grauium L K 5 .quare in hac etiam libra 
E D repcritur ccntrum grauitatis eorumdcm grairium N M K L in 
illaprioripofitionc. Cumigitur taminlibraG B,quaminD E fi.t 
ccntrum grauitatis prxedi6t:orum ponderum M L K N , illudque fit 
vnicum, erit in communi fcdionc F; itaque vt duo fimifl pondera 
M L ad N K, fic eri t G F ad F B , arquc, vt duo M N ad duo K L , ita 
DF adFE, qiiod&c. 

COROLLARIVM. 
ElixitMr cx hacprofofttiont^ciHod Ucct fradi^um f cfeitum 



LIBERPRIMVS. 7 
0^fudrilaterum nort in cddcm pUno iaccat^femftr tamen innCiA 
ED^BG invnico planofunty & vlterius eaomnia contingunt^ 
qud fupra ofendimus . Cumcnimdemonftratiimfitin vrraqiie 
libraEDjG Bcxiflereccntrumgraiiitatis omniumgrauium N M 
L K 5 necefle cft vt habeant aliquod pundtum communc 5 in quo fc 
iiiuiccm feccnt , quodcum ita fit, in eodem. plaao cxiflent 

: SCHOLIVM. 
. TonderaMLK K exprimemus deinceps literis A C 1 H du» 
l/cro ML litera By duo LK litera Z>5 duo KN litera (7.; duo 
NM litera E indicabimus 5 ficuti^ & quatuor NMLK litera F 
^xprimemus . 

Conftru^is iam ^ cxplicatifciue his quinque elementis ^quS 
vtilitaijeriefqi varia Thcorematum exeorum commtxtione ft 
(equtura ^& quantoGeometridhono^ cnius fnes amplifcare hoc 
qualicumque /nuento conati fumus^ falam ex feciuenttbus pro--- 

f ofiti onibus confabit ^ 

LEMMA IIL 

Slt B centrum grauitatis ponderum AC. Dico pondus B,ag-* 
gregatum videlicetgrauium AG pondcrantium in B cflcad 
pondus C5 vt AC ad BA . Qwniam B eft ccntrum grauixatis 
pondcrum AC, crit. AadC, vtCB adB A^ergocompoiicndo 
c*it pomUjs B ad Cj vcCAadBA, quod&:c. 

PROP. VI. PROB. VL 

Expofitd primielementifgt^raA ECF^intelligantHrin A E* 
C fondera difpofitaAEC 'eo modo^quo thi expoftta fsicre pon- 
dera G IH^ ita "jt T>.ft centrum grauitatiy ponderum AE \ B 
ponderum A C^F omnium crunt itaque quatuor rationes A B ad 
BCyAD adDE^EF dd F B^&C F ad F D ^ quarum duA qu£-ii- 
het fi fecundum numeros dentur^ reliquas duasinuefligabimtts ^ 

HVius problcmatisfuntfcxcafusi etcnim ( vt ex artc comhi^- 
natoria ) ducStis quatuor (quot vidclicct rationes func datiE) 
intriij numerum fcilicet vnitate dcficicntem cxurgit 11 , cuius 
mcdictas 6 praebct nobis numcrumbinariorum quos diftnbui 
p otcftpraediilus numcrus 4, ^ Pcntur 
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tay, I, Dentur igitiir primo dux rationes EF ad FB, & CFadF Dv 
fg*^, priorfir vt z ad i , alteraautcm vt 3 ad 2 5 debemus modo mant- 
fcftarc rcliquas duas rationes CBadBA^&EDadDA. 

Quoniam pondusB Caggregatum videlicet ex ACj ad C cfi^ 
(expr.TmifTotcrtiolemmatc) vt rcdta A C ad A B : componituf 
vero ratio pondcris B ad C cx rationibus ponderiim B ad F, &: F ad 
C: vtver6BadF,itaEFadEB,5dvtFadC,itaDCadDF,- erit 
ratio AC adAB compofita exrationibus EFadEB, & DCad 
D F : quoniam vero E F ad F B cft vt 1 ad i , componcndo autcm, 
inde per conucrfionem rationis , & conuertendo, E F ad E B eft vt 
2 ad 3 jfuitquc ctiam C F ad F D, vt 3 ad 2 , &: componcndo C D 
ad F D 5 vt 5 ad 2 s crit rccfla A C ad A B compofita cx rationi- 
bus 2 ad 3, & 5 ad 2 3 fcu cx his, 2 ad 3 , & 3 ad i 5 hoc efi: eadem 
A C ad A B, vt 2 ad i \^ fi^u vt i o ad 61 quare diuidcndo crit C B ad 
BAj vt 4 ad<^3 fcu vt 2 ad 3. Eadem rationc, quiapondusD 
ad E, componitur cx rationibus ponderum Dad F 5 & Fad E , rcc- 
tarum vid. C F ad C D, atque E B ad B F5 idLcm pondus D ad E^hoc 
cft AEadD Acomponcturcxrationibus 3 ad55 & 3 ad l : exhis 
vcro rationibus componitur illa 3 ad i * , hoc cft 9 ad 5 3 crgo A E 
adD Acft vt 9 ad 5,fcddiuidcndoE DadD Acrit vt^ad j,cft cr- 
goCBadBA, vt^ad^j SdEDadDA^ vt ^adj, quoderatfa- 
cicndum . 

' II. fint datc-e dua? rationes EFadFB, vt 4 ad 5 , ED adD A, 
vtyadp , debcmus veftigarc reliquas ratiancsCFadFjJj&CB 
adBA. 

Ratio rc(fl3e A C ad C B, pondcris vidchcct B ad A compon itur 
cx rationibus pondcrum B ad E, &: E ad A , rcd:aru m videlicct E F 
ad F B, & A D ad D E, hoc eft ex r:i tionibus 4 ad 5 , & p ad 7 5 qua rc 
ACadCBeomponiturexrationibus^ad y^&^ adj : hoDcautcm 
compofita ratio eft ea quam habet 4 ad 3^5 fiuc 36 ad 3 5 , ergo 
ACadCBcft vt3<^ad355ScdiuidendoABadBC,vt i ad 5 5 . 

Simihtcr , quia C D ad C F, hoc eft pondus F ad D componitur 
cx rationibus ponderum F ad E , & E ad D , rc<flarum vidclicct E B 
adBF, & D A ad AE, cx rationibus ncmp^ 9 ad ad 16" 5 
hafc autcm ratio cadcm cft, ac illa^ quam habet 9 ad 8 ^ , feu vt 8 1 
ad 80 3 crit diuidcndo DFadFCjVt iad8o. 

III. quod fi datisduabusrationibus CFadFD^vt ^adj, 
CB adBA, vt 7 adj? j dabimus ctiam eo padto , quo fupra AD 

' ad 
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ad DE, vt i ad 35 j &: BF ad FE, vt i ad 80.' 

IV. Sit ratio ED adDA, vt 20 ad ir , &:CBadBA, vtp^ 
ad 2 j 3 &: oporteat notificarc diias rationcs EFadFB^&CFad 
FD. Componitur ratio redt^eCF adF D^pondcris nempeDad 
CjCxrationibusponderumDadA^&AadC, hoc cflrcctarum 
E A ad E D, & C B ad B A 3 vidclicet cx rationibus 4 1 ad 2 o , &: 9 9 
adij :fcd4i adi componiturexcifdemrationibusicrgo C F ad 
DFeft vt^iad ' j i , hoceft vt 4055? ad 500. 

Eadem rationc ^'quiaEFadFB , hoceftpondnsBad Ecom- 
ponitur cx rationibus ponderumBadA,^: Aad E, lincarumvi- 
delicct CA adCB, &:ED adD A, ncmpeex rationibus i 24 ad 
5>9 5&2oadii3 cumqueexeifdem rationibus componatiir ratio, 
quamhabet i24ad 103 i^jhoccftvt 1480 ad zoyp^critin eadcm 
ratione EF ad FB. 

V. Dcntur dua? proportiones E D adDA, vt ^.adi, &:CF 
ad F D gqualitatiSjOportet rcliquas duas inuefHgarCjVidelicet C B 
adB A^&EFadFB. Componitur CB ad B A^pondiis nimirum 
A ad C ex rationibus ponderum A ad D ad C , rcdlarum videlicct 
E D adE A, »Sc C F ad F D 5 hoc cft cx rationibus 2 ad 3 ^ &: 3 ad.^ , 
cft igitur C B ad B A, vt 2 ad 3 . 

SimilitcrEBadFB, hoccft ratiopondcrisFadE ccmponitur 
cx rationibus pondcrum F ad D adE, recftarum videlicct C D ad 
CF5&: AEad AD5 hoccft cxrationibus 2 ad I3& 3 ad i ; fed cx 
cifdem rarionibuscomponitur 2. ad ^3 feu ^ ad i , ergoEBadBF 
cft vt 6 ad i, & diuidcndo E F ad F B, vt 5 ad i . 

VI. , «Sl vltimo . Quod fi datas proportiones fuerint C B ad B A, 
vt i ad j,&:E F adFB njqualitatisoftcndcmus ( vt ftiprafacStuiii^ 
cft)EDadDA, vt 2 adj , &CFadFD5Vt 5 ad i, 

SCHOLIVM. 
.^uoties dutem problemafucrit impo$bile ex ipfa cperatione 
dignofcetur ^ p e7um data fueritratio D F ad F C aqualitatts^ 
i^fimtliter B F ad F E aqualitatis^dico ejfe impolfihilem qu^f- 
tionem, Cum enimpoyjdus C ad }ij)0c eflrecia A B ad AC com- 
fonatur ex rationibns ponderum C ad F ^ & Fad rectarum 
*videltcct DFadDC^& EB ad EF^hoccfi rationum lad^^&z 
ad i ent pars A B ad totum AC^vri ad \ p^trs tetjual/s tot/, 
Suod efi^hfurdum^ Hocaus ncft dt(jimiU abfurdum femperfe- 

B ^f^itur 
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^uitur quoties qu^fiio frofofita eft impojpbilis . 

HuiHs propo fitionis primAm partem^feu cafum frimum^ cuius 
titulum tranfmiferam amico meo ^nulia adieiJa y aut indicMtA 
folutione ^dcmonftrauit geometrice nobilii adolefcens multitu- 
dine linguarum ^ arttum , & fcientiarum varietdte confpicuus 
Fetrus Paulus Carauagguis Petri Pauli filius prdceptoris fui . 
Eius demonftrationem afpono y qu£ methodum hanc ftaticam 
ge$metrica in luce collocahit . 

SitEFadFB^vti ad l ^o* C F ad F D ^vt ^ ad 1 1 dico EI> 
ad D A effe vt 4 ad ^ y & C B ad B A yZtt z ad ^ . 

tah.l. ]n\VcaturGHparalelIaEC. QuoniamECadGF, eftvtCD 
* ' ad DF, videlicct vt 5 adi , &EC ad FHjVt i 5 ad 5 , erit 

,a ECadGH,vt ijad ii^ pariterqiic AEad AG, ScACadAH, 
vt 1 5 ad II i igitur quarum partium A E cll i 5, crit G E 4 , limili- 
tcrquc quarumpartium AC cft 15 ^crit HC 4; cum itaquc lic 
G E ad E D5 vt C F ad C D, vidclicet vt 3 ad 5 j fi vt 3 ad j ita fiat 4 
ad aliummmicrumjprodibit numcrus pro ED , cuius refiduum 
cx EA 15 erit ^ s ^rit igirur ED ad'D A, vt^ad 5 . 

Similiter quoniam, qiiarum partium A C eft 15 ^ C H eft 4, 
cftqucCH adCBj vt lad 5 jCritCB^^S^BA 9 ; quarcCB ad 
BA cric vt 2 ad 3 . 

PROP. VII. THEOR, L 

Rec^a DB fecetvtcumque triangulum EAC^ itaut ftattrian* 
gulum D AB ^ & iun<rnntur B E^DC fe inuicem fecantcs tn F s 
dico DFad F C eam habere rationem^ quam hahet fyramts^cuius 
hafis triangulum A B D ^ & altitudo E F ad pyrAmidem ^ cuius 
bafis triangulum A EC ^& altitudo F B. 

tal.i. y^^Voniam ratio ponderis C ad D, redre vidcIicetDFadFG 
fz i^SU V / componitur cx rationibus pondcrum C ad B ad E adD, 
redarum vidclicet ABadAC,EFadFB,&:ADadAE: 
cxijfdemvcro rationibus componitur ratio parallclcpipcdi con- 
tenti redangulo AB inEF^ tanquam bafi, &:altitudine D A, ad 
parallelepipedum contentum redangulo A C in F B , tanquaro-^ 
bafij akitudine vero AE > crgo D F ad F C clt vtparallelcpipcdunx 

fa<itum 
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fajflum ex redangulo A B in E altitudine D ad parallelcpipc- 
dumcxACinFBredanguIo, &a]titudine AE, feu vcparallelc- 
pipedum contcntum red:angu!o D A B,altitudinc EF^ad parallele- 
pipedum contcntum rcdangulo C A E, & altitudine F B ; compo- 
nitur autem ratio horumduorum parallclcpipedorum ex ratione, 
quam habct redangulum D AB bafis vniusjad rcftangulum CAB 
bafim alterius , & altitudo E F ad altjtBdinem F B i re<5bangulum 
yeroD ABadre(3:angulumC AEcomponitur cxrationibus rec- 
jarum AB ad AC, &:D A ad AE, ex quibus componitur ctiam 
triangulumD AB adtriangulum AE C, cumangulus A ad vcr- ^tco^Cofff- 
ticcmcommunisfit 3 ergoDF ad FC componkur ex rationibus mand. tn^ 
trianguljDABadtriangulumEACScrcaceEFadFB; hoc cft 
D F ad F C eft in ca rationc in qua cft pyramis, cuius bafis triangu- 
ium D A B, «5^ altitudo E F, ad pyramidera,cuius bafistrianguluiii 
AE C^5calticudo fB, quod&.c. 

COROLLARIVM. 

:Hf?fc conflat ^ fi EF ftierit aqualis iffi f B, e f^e trianguluiii^ 
l>ABad triangHlum A E C ^^t cfl re5ia D F ad F C , Cum cninj 
xcQlx E F 5 F B iint a?qualcs altitudines pr^di^tarum pyramiduni, 
erunt iccirco intcr fc v.t bafes . 

I.E M M A IV. 

Si alii^ua profortio fuerit compofita ex flurihus deinceps ra^ 
iionibus^ tnde perturbato antecedentium ^ vel confequentiup^ 
^rdine ^ ftue etiamvtroque^^vt fanttotidem alinerationes ^ com^ 
poncnt iffd eandem pnprem rationem. 

A C E C 4» K M i^^i^jljli^i^il O 
B D f H I L N ??!?f3f|?f1f1f P 

A 4- K E C G M iHi^i^iii^^iiA Q. 
N D H L F I B K 

Sliit quotlibet faoioncs,puta feptcmexpofit« AadB, C adT>, 
E ad F , G ad H , 4. ad I, K ad L, & M ad N : ratio vero ex ipfw 
<x>jnpoiita fit O ad P . Pcrnirbato iam ordinc antcccdentiu^ 
^ B 2 AC 



it STATIC^ CONSTVCTIONIS 

ACEG^ KM intcrrcqiiomodociinquc,vt fit A+Jf KECGM; 
vclorclinc coP.rcqucntiiini J5DFHILN: vt fit NDHLFIBI 
Dico fi ex rationibus A ad N, 4* ad D, K adH, E adL, C ad F, G ad» 
Ij&MadB iiat ratio QjidR,hanc fimilemcfTc priori OadP. 
adprlT' Nam cx multipIicati(Mic latcrum A CE G ^ K M , vcl ipforuni 
A 4«- KECG M fit lemper idcm produd:um 5 parirerque idcni_u» 
quodoritur cx duclu laterum B DFHIL N, fit ctiam cx multipli- 
caticHiclatcrumN DH L FIBs R ar io ergo produCli priorum an- 
teccdcntium adproduchiin priorum confcqucntium crit cadem 
pcnitus ac iJIa producti poflrcmarum , feii pcrturbataruni antccc- 
dcntiumjadprodudium poftrcmarum conrequcntium; fcd vt O 
ad P, ita produclumcxantcccdciitibus prioris ordinis ad produc- 
tumprimiordinisconfcqucntiums itemque vtQadll ita produ- 
<!^umex fecundi ordinis antecedentibus ad produdtum eiufdcm 
ordinis confequentium; ergo fi dwx il!.c rationcs produClrorum fvc 
ofiendimus) funt intcr fc limilcs , ncccllb e/1: vt quoquc llmiJcs fiiic 
duserationes OadPj&QadR, quod erat^c. 

PROP. VIII. THEOR. II. 

Pojttd eadem figarx frofofitioni^ feptim^thmus . Dico it ian- 
gulum E A C ad triangnlnm D AB ^ efe vt triaiiguium E F C ad 
triangHlum I> F B . 

tab, !• 13 Atio trianguli E AC ad triangulum D A B compotu'tur cx 
fg.io, l\ rationibus latcrum communem angulum EAC comprc- 
^ hendcntiu,nimiru ex proportionibusE A ad AD^ 3c C A ad A B 5 
fcd cx vi primi elementi noftri rcd:a E A ad A D,pondus videlicct 
D adE componitupcx rationibusponderum D adF adE,feuex 
rationibusrcdtarumCFadCD, ^cEBadBF; ItemqueC A ad 
ABj hoccftpondus BadC cojTipom*turex proportionibus pon • 
derumBadFadC, rcc^tarum fcilicctFE adEB, &:CD adDFi 
crgo triangulum E A C adtriangulum D AB componitur ex ra- 
tionibusred^arumCFadCD^EBadBF, FEadEB, & CDad 
DF^vcIcxijfdemjOrdineipfuum proportionum perturbato, hoc 
cft ex rationibus rcdarum C F ad C D, C D ad D F, F E ad E B, 
EB ad BF: dua! vero priorcs componunc illam ex CF ad DF, 
& dua: poftrcm^e componunc rationcna cx FE adBF 5 ergo 
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tiiangulum E A C adipfum D AB ccniponitur cx ratiombus re- 
a:uum CF adFD, & FEad BF3 fcd cx cifdem circa arqualcs ^ ^ 
ani^ulosadverticemF compoaituretiamtrianguliimEFC adip- 
fumDFBs ergo vttriangulum EAC adipfumDAB^ iratruft- 
gulum EFC ad ipfum DFB. 

PROP. IX. PROB, VII. 

Expo/iu fecundi elcmenti jigurn.intelleciifque ponderihHs^ 
eodem modo (uffenrn 3 datis duahus qmbHfcnnque rationtbyS 
exfexED adDA^AB ad BCs CKad K B h K F ad F A y DF 
ad FC y & EF ad F B oforteat quatuor rcliqu.is i?idagare. 

HViusproblematisfuntquiadccimcafus; nam ducflo ^in 5 fic tah,i. 
prodiicaum 30, cuiiis femi/Tis eil 15, numerus videlicet Pg^ 5, 
binariorum cx fcx dcriuantium. ^rw ^ A 

Sint igitur primum data? dua; rationcs E D ad D vt dad 7 5 « 
ABadBC, vtSadpi quas vcro debcmus manifcftarcfmt EF ad 
adFB; DFadFC^ ?CF ad F A j E K ad K C . 

laminfigura EACF cum dati^ fint duc^ rationesED DA^ 
^ ABadBC,not3eerUntrc]iqu.cdua:,vidclicct I)F ad tX^^^^ 
I ^fad 3 c7,&:E F-id F B, vt 34 2, i : dcindc quia in figura A C hl- 
primiclcmentidantur duxratione.s EF aJ FB, vt 34 ad 21, 
A B ad B C, vt 8 ad 9 , dabuntur quoquc dua? reliqux rationes A 
adFK,vt37adi8,.^EKadKC,vt i^?ad2r. 

II. Quodfidatarratjonesfiufient AB ad BC.vt (Jad^ .efci.K 
adKE, vt8 ad p , darcnturfimilucr quatuor rationcs B F ^^/'^^ 
vti6 ad 3^, AF ad FK, vt ^^adn^. CFadFD, vt^^adiS; 
AD ad DE, vt i^ad2i . , 

III. Sivcrocffcntdux datcTrationcsCK ad KE ^ vt (^acl7 > 
EDadD A5 vt 8 ad 9 , eodcm modo notas reddemus quatuor ra- 
tioncs K F adF A, vt I D ad 3^ s C F ad F D , vt 54ad 2 I i E F 
FB,vt:;7adi85 & CBadBA, vt i5 ad 2 1 . 

IV. Sintdata-dLkTrationcsAF ad FK,vt2iadi35 ^ ^.yf^ 
KC,vt load ii^dcbemusquatuor rcliquas inucmrc, ncmpe b U 
adD A 5 AB ad B C, E F ad F B, ac C F ad F D . Qi.omam m primo 
elemento.caius vcrtcxC ccntrum F funtdatx dux rationes Ab 
g.dFK,vt2iad j3i EKadKC^vtioadii,- c|abuntur du.^ rch^ 
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quosEFadFB, vt 23 ad 1 1 , & AB adBC, vt lo ad ; &:q'ii.i 
riirfus in primo elcmento, cuiiis vertcx E, idemque ccntrumF 
funt ditx diix rationes A F ad F K , vt 2 1 ad 1 3 , & E K ad K C , vc 
I o ad 1 1 , reliquas item duas notificabimus 3 critque E D ad D A, 
vt 1 1 ad 1 1 , ^ C F ad F D, vt 14 ad 10 . 

V. Si vcro data? fuerint rationcs duse C F ad F D , vt 2 1 ad 1 3, 
AD ad DE, vt load i r , erunt paritcr notce quatuor rationcs 

AFadFK,vt23adrx CKadKE^vc ro ad 13,- ABadBC, vt 
1 3 ad 1 1 , & E 1« ad F B, vt 24 ad 10 . 

VI. EtfidatiK du;;^ rationcs fuilTent E F ad F B, vt 2 i ad 1 3 , Sc 
CB ad B A3 vt 10 ad i 1 5 eodeni prorfus modo habercntur reli- 
qu^equatuor rationess hoceft CK ad KE, vt 13 ad 11 5 A F ad 
FK, vt24adi0 3 CF ad FD, vt^j ad ii , 5c ABadBC, vt 10 
ad 13 . 

VII. Habitis duabusrationibus EF adFB «qualitatis,C Fad 
FDjVt 52 ad 18 j 6>c reliquas quatuor repcriemus . Eft cnim irx 
clemento primo^ cuius vertex A ccntrum F data vtraquc ratio E F 
ad F B, &:C F ad F D 5 quarc duas rcHquas non ignorabimus, vid^«- 
licetCBadBA, vt I7adi8, ^ AD ad DE^TT^ 5 ad 17 . Sunt 
itaqucdats duaerationesE Fad FB a:qualicatis , & A B ad B C, viC 
18 ad jji proptcreaiu primociemento, cuius vcrtcx C, .&:ccn- 
trumFdabuntur etiam dua^rejiqua: EK adKC, vt i8ad 35 , & 
KF ad F A, vt 17 ad 53 . 

VIII. Et fi dara? rationcs fuiflent E F ad F B xqualitatis^ A F ad 
FK5 vt 52 ad 18 i cognofccmuscadcmrarioncEKadKC , vti^ 
ad 183 CBadBA,vt33:adi7i ADadDE^vt 18 ad^j; & Df 
ad F C, vt 17 ad 53 . 

IX. At fi dua; cognitx rationes fucrint C F ad F D^vt i ad 
AF ad F K, vt 52 ad 183 nonlatcbuat quatuor rcliquae , erit- 
qiie AD ad DE, vti^ adiSi EK adKC, vt 3 5: ad 175 C B ad 
B A,vt i8ad 353 .^B Fad FE,vt i^ad 53 , 

X. Sint data? dua? rationcs E D adD A , vt 3^ ad 105 BF ad 
FE5 vt 105 ad.^5?, cognofccmus ctiam quatuor rcJiquas^ namia 
elemcnto primo , cuiuwcrtcx A, ccntrum F, dan.tur diix cxpofitae 
rationes, ergo & diix rciiquar palamficnt^ hoc ejftC F ad F D , vt 
1 44 ad 3 03 &: C B ad B A, vt 5 p ad 3 o 3 Scd cum rurf iis in alio ele- 
iiicntoprimo, cnius vertexC , idcmquc ccnrrum Ffintnotiedu« 
jrationcsBF.adFE, vt loy ad 3 CB adB A, vt j^adjoi 
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dabiintur item rcfidux rationes A F ad F K , vt 1 3 5 ad , & E K 
adKC.vt 3oad 105. 

RcHqiiiveroqiiinqiiccafiisfimilesomnmo innt huic lupradi- 
ao dccimo, licct diucrfa vidcatur pofitio y atquc adeo codcm mo- 
do foluuntur, quodcrat&c. 

PROP. X. PROB. VIII. 

ExpoJiU eadetn fecundi demcnti fgurn ^ ddtifque rationt- 
hus DA ad AB^ & D E ad B C oforteat rationem C K adKE 
manifefiare . 

SIT ratioDAadAB,vt2ad3,&DEadBC,vt5ad4;quia ^^j, 
proportio CK adKE, pondcrisvidelicctEadC compomtur j 
cxratiombuspondcrum EadAadC, rcaarum videhcec A L»aa 
D E, & C B ad B A i cx his autc rationibiis componitiir ctiam rcc- 
tangulum cx A D in C B, ad rcaangulum cx D E m B A ; q"^ q"^" 
dcm rcdan^ula componuntur ctiam cxduabus rationibus D A 
ad B A,& C^B ad D E.hoc cft cx duabus 1 ad 3 , Sc 4 ad 5 erit D A 
adAB.vtS ad 15 , nempe vt produaum cx DA m CBadpro- 
dudtum cx B A in^DE^ quod erat &:c. 

Idemgeometrice ex frxdiclo Fetro Eaulo Carauaggio 
luniore^ 

Suarum partiumED eftiyft CB 6-quarumDAeJ}iy 
fitABl. DicoCKadKE eandtm rati oTtem habcre^quam habet 
tcEiangulum ex AD in C B ad reaangulum esEDtnEB.vt- 
delicet ^t ^ ad 6. 

QVoniamenim vt AD adDE, ita trianguhim A C D ad trian^ 
gulumDCE, vtautcmADadDE.itaeftmanguIm^^ 
' AFDad trianguIumDFE, crgo vt AD adDE,itaerit 5 
triangulum A C F ad triangulum F C h . Simihter crit vt C ^ 
BA,itatrianguIumEFC adtriangulumEF A ^ haber igttur tri- 
anguIumAFCad triangulum A F E rationemcompotitam ex tvu 
adbE,5.CBadB A; fcd vttrianaulum AFC ad trianguluai^> 
AFE, it^C KadK E , igitur C Kid KE habet ratioiiemc^omp^^^^ 
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fitam ex AD ad D E, & C B ad B A ; Scd ex ijfdem rationibiis 
componitiir ratio , qiiam habct rcd:.inguliim cx A D in C ad 
rcitangiilumcxDEinBAj crgo vt rcctangulum cx A D in BC 
ad rcdangulum ex D E in B A , ita C K ad K h ^ quod crat &c. 

lalem cgogeometnce frsijliti nondum tradita nuhi foluttone 
Carauaggij yfequenti lemmate prami^o . 

LEMMAV. 

Sit trianguium ASD^ inauo fc inuiccm fecent liuea D G ly 
BGH^AG C in G i ex funclo' autem A ducfa FE parallela BD 
occurrat in funcfts F E lineis C IT^&C HE i dico relfamF A 
effe Aqualem A E . 

t,ih. 2. T^Roducantur BH^DI, doncc occurrant in KL rcdice LK. 

fZ^ ^Z' r Qiioniam D C ad L A cfl vt C G ad G A , vt autcm C G ad 

li l G A, itaB C ad A K, crit vt D C ad L A,ita B C ad AK , & pcrmu- 
tandoDCadCB, vtLAadAK. Rurfus, quiaCDad AE cft 
vt C H ad H E s vt autem C H ad H E , ita B C ad E K , crit C D ad 
AE, vtBCadE Ki pcrmutando CD adCB, crit vt AE ad 
EK: dcniq;quoniamiimilircrC D adCB cft vt L F adP A,crunt 

1 1. 5- trcs rationcs L A ad A K, A H ad E K, L F ad F A limilcs eidcm C D 
ad CB5& proptcrcaetiam intcrfe, cumicaque llt vtLFadFA, 
ira A E ad E K, & componcndo vt L A ad A F, ica A K ad E K , cric 
pcrmutando vc L Aad AK^ita AFadEK; fedvtL AadAK, ita 

II . 5. cft quoquc AEadEKi crgo vtcfl: AFadEK^ita AE ad candem 

9- 5» EK 5 ergo F A , A E funr a^qiiales , quod &c. 

Defur trianguluTJt A H E ^ fcque in illo innicem fccent in J 
linc/tEK^ FA^HDs datis deinde rationibas AK ad AD^ & 
KH iid D E in numcris oforteat inuefligare rationc EF ad EH , 

tah.^. T->. Vcatur a pnnLlo A rcdaBC parallcla HE^ a pimdo vcro 
fg. 14. \_J F per KD duajc rcdce F B , F C fcccnt B G in pundis B C, 

ducatur deniquc cx A rcda AG parallcla CF occurrcns pro-,. 

diiaa: EHin G. 

34. 1. Quoniam G A eft parallcla F C , & A C parallela G F , Crit A F 

paraiielogrammumjCrirqucGFa^qualisACj hoccftABi cnm 

itaquc 



L I B E R P R I M V S. 17 ^ 

ka<jiic ratio E F ad F H eomponanir cx duabus rationibus E F ad 
FG^&FGadFH, litquc vt EF adFG, ita ED adDA, vtquc 
F G, hoc cft A B ad F H, ita A K ad K H, crit ratio E F ad F H com- 
pbfita cx duabus rationibus E D adD A, A K ad KH,- fcd cx 21 
ijfdcmcomponitur ratio rcdlanguli cxAK inD Ead rc<fldngu- 
lunicxKHin AD, fcu cx his duabus alijsK Aad AD/S: DE ad 
HK; igitur ctiam EF ad FH componitur cx ijfdcm rationibus 
KAadAD,&: DEadKH, qu;e cumdata:fint, ratioEFad FH 
manifcfta crit 5 quod ^'c. 

PROP. XI. THEOR. III. 

E\'pofu/t rurfuj figura f^cundi elem^nti ED A B C K F % dio^ 
A E ad AC <ompani cx rationihus tnaHguhrHm C fB 
D F Ei & reilan^uLorum D E K ad B C . 

C-^Omponitur ratio E A ad AC cx rationibus AE ad AD ad 
j ABad ACifimilitcrq,- rario AEad AD,pondcrisncmpcD ^ 
ad E componitur cx rationibus pondcrum D adC ad E,rcdarum ' 
vidclicct G F ad F D, & E K ad K C, paritcrquc A B ad A C , hoc 
cft pondus C ad B componitur cx rationibus pondcrum C ad E ad 
B,rod:arumvidcIicctEKadKC,&BFadFE,- crgo AE adAC 
componitur cx rationibus' C F ad F D, E K ad K C, A D ad A B, E K 
adKCj&BFadFE, Similitcr A D ad A B componitur ox ra- 
tionibus AD adDE adBC adB A,fciicx iifdcmordincpertur- 
bato, Iioc cft cx rationibus A D ad D E, C B ad B A, & E D ad C B,- 
& ratio C K ad K E cft illa 5 qua? componitur cx rationibus A D ad 
DEjScCBadB A; quarc AD ad ABconftituctur cxrationibus 
CK ad KEj&EDadCB,- componitur igitur ratio AE ad AC 
cx rationibus C F ad F D, E K ad K C, C K ad K E, E D ad C B, E K 
ad K C, B F ad F E , quarum du:e E K ad K C, ^ K C ad K E confti- 
tuuntvnicamKEadKE acqualitatis, qux cum non augcat, nc- 
quc miuuat rationum compofitioncm, ncccflecft vt AE adAC 
componattircxquatuor rationibusCF adFD, EDadCB, EK 
adKCj&BFadFE, vdcx ijfdcm pcrturbatocarundemordinc, 
vidclicct cx CF ad FD, BFadFE, ED adCB^&EKadK Cj 
fimt autcm dixx priorcs rationcs CFadpD, BFadFE illa?, 
quoe componunt rationcm , quam habct triangulum CFB ad 
" C £)FE, 
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DFE, cumduoangiili adverticemFafqualcsfint; diix vcro po- 
ilrcmsc E D ad C B, & E K ad K C componunt rcaiangulum D EK 
ad redangulum B CK,- ergo AE ad AC cbmponitur ex ratid- 
nibus trianguli CFB ad trianguIumDFE, &:rca:anguli D EK 
ad rcdtangulum B C K , quod &:c. 

EROP. XII. PROB. IX. 

Expofita. tertij eUmenti fgura , ex quhque vero rattontbut^ 
deqHibus iniffo egimus elemento^ dAtis tnlits quihujcunqu^e 
cfortet reliquAS duds nianifejfarc . 

HViusproblcmatisfuntdccem cafus; nam numerus quinquc 
rcfoluitur in deccm numcros binarioss dudo fiquidem 5 
in 4 fit 20 5 cuius mcdictas cfl 10. 2 rtr a 

Sint primum data? tres rationcs AF adFE, vt 5 ad^, BOad 
G E sequalitatis „ & C D ad D E, vt 5 ad 4 , Idcbemus rcliquas duas 
inucftic^are, hoc eft F G ad G D, & A B ad B C ; & quia in hoc cal 11 
tantiuiTnqa debet AC cfrcparallelaFD, ducamus a pundto A 
parallela.m AHI. - t t. ^ j^c 

Ouoniam B G ad G H componitur ex ratiombus B G ad G E, 3c 
GEallGHi eftqueGEadGH, vtEFadFAi critBG ad G H 
compofita cx rationibus B G ad G E , & E F ad F A , vidchcct eX; 
rationibus4ad4,&4adg j &idc6BGadGH crit vt^ad 3 ; & 
rfiuidcndo.B H ad H G, vt i ad 3 s fcd H G ad H E cft vt 3 ad 7 > 
crco ex xquali B H ad H E crit vt i ady . Rurfus C D ad D I com- 
ponitur cx proportionibus G D ad D E ad D I ; fcd E D ad D I eft 
vt E F ad F A i crgo C D ad D I compofita cft ex rationibus OD ad. 
DE 5 & E F ad F A , imo cx ratiombus 5 ad 4, & 4 ad 3 j quarc-:^i 
CD^ad DI cft vt 5 ad 3 >i & diuidcndo, CI ad I D , vt- 2 
ad 35 ID vfcro ad I E , hoc eft AF adFE , vt 3 ady i igmir cx 
;tquali, vt C I ad I E, ita 2 ad 7 ; cum igitur in figura pruTii clemen- 
ti cuius vertcx C , & ccntrum H, datx fint duae rationcs C 1 ad I E, 
vt 2 ady, &BH adHE, vt i ad^ ; ctiam dua? rcHqua? palam^ 
fi.cnt hoceft IHadHA,vt7ad9,&CB ad B A a^qualitatisj vt 
vctolH adH A,itaDGadGFi ergodcdimus reliquasduas ra- 
tiones F G ad G D > vt 5? ad 7 , & C B ad B A 5 vt I ad I , vidclicct 
lequalitatis . ^ 
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i n. Ininfcriori/igiiradiifdem tcrtijeLcmenti dchturtresratio* 
nesCDadDE, vty ad^; CBadB A, vtaad^; &:DCadGF,' 
^t 5 ad 1 1 5 oportet rcli^qiias diiasrationcs A F ad F E , & E<j ad 
GB aperirc . 

Componitiir proporiio E A Ad Ep, pondcrisncmpe F ad A C3t> 
proportionibiis ponderimi F ad D ad C ad A ; re^ariim videlicet 
pGadGFi ECadED; & AB ad BC; exrationib»snimiru«i- 
5 ad 1 1 ad 4 ad 2 ; qiurcE AadE Feft vt 5 ad 2,diiiidendo<ju^ii" 
cric A F ad FE , vt 3 ad ^ . 

Riirfiis E Bad E G^fioc eft pondus G ad B componitwt rcx pro^ • 
portionibus poa<ierum G ad Dad C ad B , rc<5l:ariHTi videlicet D P 
adF G., E C ad E D , & A B ad A C ; imo ex rationibiw 16 ad 1 
ad^ad^i itaqucEBadEG cft vt i.^ ad -&diuidcndoBG ad' 
Gi:; 5 erit vt jo ad^. ' 

III. Quodifi datre tres rationcsfuerint A FadF E^vty ad^; A B 
sid B C, vt 2 ad4,;& F GadG D, vt 5 ad 1 1 ,«eodcm prorfus modo 
oftcndemus CD.ad D E, vt 3 ad 2 BG adG E, vc 5 ad 3 . 

IV. Dentur tr^rsjrationcs B G ad G E , vt 8 ad 1 5 ; G D ad D E, ^ah^t» 
vt j-^ady i &: F G ad G D, vt 1 1 ad 11 ; debcpnus reii^uas duas pa* 
tcfacere,iioc.cft AF ad FE,xSc A B. ad BC. 

Reda A C ad A B , pondu^ vidclicet Bad C , .componitiir e* i 
rationibus rpondcrimi B ad G ad D ad C ^ rcdarum fcilicet E G 
ad EB , F D ad F G , & C E ad E D 5 imo ex rationibus 1 5 ad 2 5 
ad I 2 ad 7 ; crgo A C ad A B ^rft vt 15 ad 7 ^ diuidcndo vero eft 
C B ad B A 5 vt 3 ad y . lam datis tribus praportionibus E D ad 
DC^Ttjadj; FGadGD5vri2adii;.6<:C.BadBA,vt8ad7^ 
co modo quo vfi fumus in prima paftc fccundi cafus huius probic- 
ma tis, dcprcliciidemiis A F ad F JB .elTc vt 3 ad;8 . 

,y. Si verocognitaerationesdcruntBGad GEj vt?adi5', AF- 
ad F E, vt 5 ad 7 ; & D G ad G F^^^t 12 ad 11 ; oftendcmusfimilita:. • 
A B ad B Ceflc vt8 ad 7 ; &C Dad D E, vt 3 ad^ . 

. VI. Habitis tribus rationibus EG ad G B .xqualitatis , 
G D, vt 7 ad 3 ; tS: A B ad B C, vt 3 ad 2 , dcbcmus rcpcrircrelimiaj 
duas A F ad F C D ad D E . Componitiir £C ad E D^ 

/idcIicetD adiC cxrationibfuspondcrum D ad G ad B ad C , imo-' 
tx rationib.us 7 ad i o ad 5 ad 3 5 ergoE C adED , cft vt 7 ad^^j? ^ 
at diuidendo C DadD E, vt4 ad 5 ] itaqihedatisitribusrationjb^ii 
"bGadGEarqualitatis^GDadDE/vtVad^i & FGadGD^^ 

C % 7 
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y ad 3, dabitiir ctiam cx primaparte lccuiidi cafiis ratio AFai 
FE5 critquc vt i ad 1 . 

VII. Sint dat^ trc^ ratioiics A F ad F £ , vt i ad ^ ; E D ad D 

vt ) ad^; &: A Bad B C^vr 5 ad 6s dcbcmusduas rcliquas notifi^ 
carc.nempcF G ad G D, h G ad G B . Componitur F G ad G Dj 
pondus ncmpc D ad F cx rationibus grauium D ad C ad A acl 
F,- rcftarum vidclicct ECadEDMBadBCi&EFadEAs^ boc 
cft cx rationibus 9 ad 5 ad ad 7 , quarc F G ad G D cft vt 5? ad 7 . 

Dcindc E B ad H G, hoc cft pondus G ad B componitur cx ratio- 
nibusgraunnnGadDadCad B, rcct.irum nimirum FD ad FG, 
E C ad E D 5 & A B ad A C^ nno cx rationibus i ^ ad 9 ad 5 ad 
n s crgo EBadEG eft,vt i^ad 1 1 i diuidcndo autcmjcrit B G 
ad GH5 vt 5 ad II. 

VIII. Habitis tribu? rarionibus A F ad F E, rurfus vt i ad t^, F G 
adGDjVtpad^i EDadDC^vt j ad^^oportct rcliquas inuc- 
ftigarc, duas fcilicct AB ad BC, & EG ad G B . Componi- 
tur A BadBC, hoc cftgrauc Cad A ex rutionibus grauium C ad 
DadFadA, rcaarum ncmpc E D ad EC,- FGadGD; A 
adFEi imo ex rationibus 5 adpad7.ad di crgo A B ad B C cft, 
vt 5 ad^". Dcindc quoniam pondus F- A ad poiidus D-C com- 
ponitur cx ratiouibus pandcrum F-A ad F ad D adD-C; 
rcdariuii fcilicct A F ad A E , D G ad G F , & C E ad D C s imo 
cx rationibus i ad 7 ad p ad^s erit F- A ad D-C, vt i ad 4 5 
& componendo E ad D - C crit vt 5 ad 4 5 & quia D - C ad G com- 
ponitur ex rationibus grauium D-C ad D adG , hoc cft rc^^A- 
rum D C ad C E 5 cSc F G ad F D 3 imocx rationibus 4 ad p ad i ^ 5 
crit D-CadG, vt4 adi6 i fcdprius E ad D-Cfuit, vt 5 ad^ ; 
crgo ex ttquah E ad G, hoc cft B G ad B E erit, vt 5 ad i ^ ^ conucr- 
tcndo autcm, indcqu^diuidcndo^crit EG ad G B^ vt 1 1 ad 5, 
quod &c, 

IX. Proponantiir trcs rationcs CD ad DE, vt 4 ad 5; ECJ 
adGB, vt n ad 5,- & ABad BC, vt 5 ad ^ 3 cvportcatqu<_^ 
inda^arcreliquas duas . Componitur A F ad F H^pondus videhccf 
F.A*ad A ex rationibusgrauiumF- A ad E adB ad A^&quia fi 
ad D - C conftituitur cx rationibus grauium E ad B ad C ad D - C, 
rea:arum ftihcct B G ad G E i A C ad A B ; & E D ad D C j im6 
cx rationibiis numcrorum 5 ad n ad 5 ad 4; crit pondus E ad 
D-C 3 vt 5 ad 4 i fcd pcr conucrfioncm rationis , indcquc_4 
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conucrtcndo, erit F - A ad E, vt i aJ y fcd rationcs ponderiim 
1: nd B ad A , redariim nimirum B G ad G E & A C ad 15 C funt 
^ dciiKcps vt 5 ad 1 1 ad d ; crgo ex ^qiiali A F ad F E erit vt i ad <^ • 

^'J Similiter, quiaFDadG F, hoc ei! graucG adD, componitur 

cxTationibusgrauiumGadBadCadD, re(5tarum vidclicct £ B 
r adEGi ACadAB; EDadEC,- fcue^rationibusi^ ad II ad 

^ 5 ad^ j erit FD ad G F , vt i(J ad p i at diuidendo crit DG ad 

G F 5 vt 7 ad p . 

X. Qupd fi dcniquc dcntur trcsrationes A Fad F vt^ad 5 > 
;} EGadGB^vtiiad JJ& CBadB A,vt 5 ad 5^ eodem ratioci- 

ni nio nwnifeftabimus CDadDE^vt i ad^;&: FG adGD^vl 

G 7 ad quie &:c. 

G PROP. XIIL THEOR. IV. 

l[ ' ' Bxpoftta eiufdem tertij elementi jigura. iurigdntur iftfufer 

^ ^u.€ hnedi AD.fC , DicoGD adGF ef e -jt efl pyramts.eutu^ 

^ hafts triangulum F AD , &altitudo B C ad fyramidcm yCUiUS 

ft^ ^ hafii triangulum CEF^ atq^ ahitudo AB. 

QVoniam D G ad G F,pondus nimirum Fa^d D compomtnr cx tak i- 
rationibusF ad A ad C ad D, rcairiiin Uilicct A E adEF > fg^ i 
- CBadBA; E Dad EC, vcl cx jjl(lcm perturbatc, hoc cft 
V cx ranonibus AE ad£ F ; E D ad E CB^id B A,- expnoribus 

autcmduabuscomponiturtrianguhim AEDadtrianguIum C F h 
' ' i ouodan^uhfs ad E communis fit; ent DG ad G F compohf.L^ 

l \ cx ratiombus trimguh A E D ad E F C . & rccbi. C B ad B A i 

^ ' hoc cft D G ad G F eft , vt pvramis , cuuis balis triangu u- xxi^ 

A E D, altitudoque B C>ad pyramidem, cums bafis tnanguUi ni-^ 
E F C^& altitudo A B, quod eft &:c. 
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CMfiat,fiCBfiterit*qttalesifftAS,ejfi:GDndGF.yVt 
treangulu/M £ AO ad trianguLuvi C F E 
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^ PROP, XIV. THEOR. V- 

lyfdem manBntilus dico C B ad B A ef^e^^t eftpyritmis^ a^ius 
hafis trUngulum F BC ^ draltitudo G D nd fyrAmtdem ^a^ius 
hfifis triangHlum AEDy Altitud o vero G F ' - 

RE^a C B ad B pondiis videlicet A ad C, componitur a; 
rationibus ponderum A ad F adD ad C, rca:arum vide- 
E F ad E A ^ G D ad G F , £ C ad E fcii ex i jrdcm pcr^ 
tnrbatcfumptis^hoccftcxrationibusEFadE A, ECadED>5d 
G D ad G F i fcd ex prioribus duabus componitur ratio trianguU 
FECadtriangulumDE AjVtdiximus in antcccdenti theorcma- 
tc; crgoCBadBA componitur exrationibustrianguliFECad 
tr iangulum D E A, & x^iXx G D ad G F 5 hoc eft C B ad B A cft vc 
pyramisjcuius bafis trianguhim F EC,3<:altitudo G D fldpyra- 
niideiD^ cujui^ bafis triangiHum D E A, & altitudo G F • 

COROLLARIVM. 
Manifejfum eji ^quod^fi G D fufrit ^tqualis ipft G F^hatebii 
C B ad B A eandem rdtio/iem^ quam habcttrijtngulum C F F 
triangulum A F D , 

PROP. XV. THEOR. Vi: 

Fxpoftta fgura tertij tlementi ducantur infupcr du^ iints 
A G^BF ^ ofiendendum cftC Dad D F effe^^t tfl pyramn ^cutuf 
hafn triangulum AEG ^ & altttndo B'C ad pyramidem y^^ius 
c ft bafiJ tnangulMfH F EBy^ aLtitud^ AC . 

fai.t. >--v Vomam DG ad F D,pondiis nimirum F ad Gcomponitur cx 
/^.17. (} rationibusorauiumFadAadBadG^redaru vidcIicetAE 
^^adE F^ C B ad C A, & E G ad E B ^ cx his vero rationibus per- 
turbate fumptis, videlicet A E ad E F,E G ad EB, ScCB atlC A, 
componiturquooj ratio pyramidis, cuiusbafis triangulum AEG, 
alrirudoC B adpyramidcm^ cuiusbafistrianguhun FEB^&al- 
titijdoCAi eritP GadFD, vt,dida pyramis altitudinis CB.ad 
aiiam p^Tamidcm altitudiais C A 5 ^uod erat ^c. 
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/i/^tfw pofuis dico BC ddC Aeffe^vt eJlfyrAmis^ cuins hffS 
triangulum FEB^ dtttudoGB ad pyramidem^cuiHS bafis tri^ 
angulum EAG ^&aititudc FD. 

COmponitur ratio CB ad C A, ponderis videlicctAadBjCX 
ratioinibiis pondcriim A ad F ad G ad B ^ redariim videlicct 
EFadEA.DGadDF^^EBadEG^vScex ijfdem ctiam pertur- 
batc fumptis, hoceflexEF adEA, EBadEG ,&:DGadDF5 
triangulumauteni FE B adtriangulum A EG componitur ex ra- 
tionibusFEad EA,& EB ad EG f cum angulus AEB com- 
munis fit ) crj^o B C ad C A erit vt pyramis, cuius bafis trianguli»ti • 
FEB, altitudo G D^ad pyramidem,cuiu&baiis triangulum AEG» 
& altitudo D F , quod erac &:c. 

PROP. XVIL PROB. X. 

ExpofttA quarti eltmcntkfgura , tx quinque vero rationibus 
de quibus in eodcm elemento egimus , hahitts trihus suihufinn- 
quc injlitutum ejl reliquas duas inucfiigare . 

HAbcthoc problcma deccm cafus, velutianteccdcns. _ tah^t^ 
I. SintdatJEtresrationcsEDadDC,vt 5ad4,GDadDB, jfg^S. 
vt ad 7 , & F D ad D A , vt I ad 3 ( in hoc tantum prirao cafu non 
debcnteilciiiterfcparallcKTdua^rcCtcE AC, EF) oportct igitur 
duas rcliquas rationcs indagarc, hoc c/l AB ad B Q &: E G ad G F . 

Cumigitur AC.EF paralIcIa.Mion finr,produa:.T rf>-uiemcnt, 
vt in H 5 itaquc quia in figura A C H F E D primi clcmcnti, cognitf 
funt du^ rationcs E D ad D C , vt 5 ad^ , A D ad D F, vt 3 ad i ^ 
nianifcftabimus ctiam f cx primo cafu fcxci problematis ) diias 
liquas rationcs.eritquc E F ad F H> vt 1 1 ad i ^ ; A C verd ad A 
vt 1 1 ad 20 . Rurfus in aliafigura G FHBA D eiuldcni clcment* 
habcntur du:e rationcs A D adDF, vt 3 ad 1 . BD adDG , vt 7 ad 
e-y crgo, vtfupra^dabimusrcliquasduas, ^^^^ 
23 ad^ii, ^HA.adAB, vt 14 ad 11 . Verum qiaaC A ad Att 
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componirur cx rationibiis A C ad A H ad A B , niiiTicroriiin vidcli- 
cct 1 1 ad 2 o 5 &: 24ad 1 1 5 cx quibus componitur ratio (^6 ad 5 5 i 
crit CA ad AB , vt ad 55 , &: diuidcndo, CB ad BA, vt 
II ad 5:5 , imo vt i ad 5 . Similitcr quia E F ad F G componi- 
tur cx rationibus rcdlarum E F ad F H id F G , vidclicct numero- 
rum II ad i^^^CiS ad I I, cxquibusfit ratio 1 1 ad 5 * , immo 77 , 
ad445 critdiuidcndoE Gad G F, vt 33 ad 44,rcu vt 3 ad^. 

II. Sit dicflafigura quarti^clcmcnti quomodolibct liippofita';| 
habitifquctribus rationibus A B ad BC, vt ^ ad i , BD adDGy 
vty ad E G adG F, vt 3 aci 4 ,oportcat rcliquas duas rationes ' 
indagarc^nimirum ED adD C,C^' F DadD A. Componitur re6ta 
F D ad D A, pondus ncmpe A ad F , cx rationibus ponderum A ad 
B ad G ad F, rectarum vidclicct C a ad C A, G D ad D B , & E F ad 
H G 5 imo cx rationibus i ad 6 ad 7 ad 3 ; quare F D ad D A cfl: , vt 
I ad 3 . Eadcni ratione quia ED adDC, hoc cH: graue C ad E 
componitur cx rationibus grauium CadBadGadE, redtaruni 
iicmpc A B ad A C, G D ad b B, ^ E F ad G F 3 imo ex rationibus 
5 ad ad 7 ad 4 s crit E D ad D C , vt 5 ad 4 . 

III. Cognitis tribiis rationibus AD ad DF, vt 3 ad i , FG 
GE, vt^ad^, &:ED adDC, vt 5 ad^, fi fufpcndamus grauia 
iuxta trcs illas notas rationcs , <5onrcc]ucmur duas rchquas A B ad 
BC, vtyadi^&GDadDB, vt ^ ad 7. 

IV. Idem fict fi trcs rationcs fiicriut ED ad DC, vt^ ad i ; 
CBadBA, vt^ad 5, &:ADadDF5Vt 5 ad^, rcpcriemusenim 
EGadGF, vt 5 ad i,&:BDadGD, vt^ad^. 

V. HabeanturtresrationesFGadGE, Tt^ad 3 jEDadDC, 
vt 5 adAj&CBadBAjVt i ad y sdebcmusrcperirc rchquasduas 
B D ad D G 5 & FD ad D A , quod ( nc obhuifcamur mcthodi, 
qua vfi fumus ab initio ) fic pra?fiabimus. Fiat vt 3 ad 4^ hoc 
cft vt rc<fta GEadFG, ita pondusF^ adpondusE^,- atqucL.^ 
vt CDadDE, hoccft vt^ad 5 , itapondusE^ ad pondus C 

&: dcnique vt A B ad B C , hoc cft vt 5 ad i , ita pondus C 5 ad pon- 
dus A I . Quoniam punCtum B cjft ccntrum grauitatis grauium 
AI5C5; ItemqucGccntrumgrauitatisponderumE^^F^ crit 
inhbraG DBccntrumgrauitatisomniumgrauium A i,C 5,^4, 
T^i cftautcmDccntnun grauitatis duorumgrauiumE 4 , C 5; 
crgofipoffibilccfi: vtponamusaliquod ahudpundium h , vtccn- 

trum 
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trumgrauIumAi.F^.critinredlaDH, puta iiilccntru:ii gra- 
uitatis omnuimgrauium, Sc idcofvtpriusoftcnfumefl )noii forcc 
inlibra BDG, quia vnicum cft, quod cum ficri ncqucat debct 
idcm pundum D clTcccntrumgrauitatis omnium grauium, itcm- 
qucgrauiumAi,F3, &gramumE4,C5,- propterea vt B6 ad 
G 7, ita rcdia G D ad D B , vtq; A i ad F 3 , ita F D ad D A . 

VL Quod fi trcs cognit^E rationes fmt E G ad G F , vt 4 ad 3 
F D ad D A, vt 5 ad 4; & AB ad B C, vt I ad 5 , cadcm rationc co- 
gnofccmus reliquas duas G B ad D B, vc ^ ad 7 ; & E D ad D C, vt 
I ad 5 . 

VII. Habitis tribus rationibiis ED adDC, vt i adi , AB ad fa 
B C .-equalitatis, & G D ad D B, vt i ad 3 , oportcat reliquas duas 
mueftigare , E G fcilicct ad G F, & A D ad D F . Componitur G F 
adFEjpondusfcilicctEadG, cxrationibus grauiumE adCadB 
ad Gy rediarum vidclicct C D ad C E A B ad A C,- &: G D ad D B ; 
imo cx rarionibus numcrorum 2 ad i ad 2 ad 5 , quarc G Fad F E 
eft vt 2 ad ^5 conucrtcndoautcm^indcqucdiuidcndOjCritEG ad 
G F, vt 2 ad I . Rurfus quia D F ad D A , pondus vidclicct A ad F 
componiturcxrationibusgrauium AadCadE adF, redaruai^ 
vidclicet C B ad B A,- E D ad D C; & F G ad G E, feu ex rationibus 
I ad I adiad^; erit DF adFA^ vt i ad^. 

Alios vero trcs cafus eodcm modo oft^ndcmus 3 etcnim huii: 
fcptimo funt fimilcs. Conftat igitur totumproblcma.. 

COROLLARIVM.. 

^^uod ftaii^ulus ADC intelligatur fufra Mngulupf EDF^ 
nca AD tn Imcam ED \ BD inDG ^ ^ CD in DF cadet i 
linea vcro ABC lineas ED^ GD, FDfecahit , tx quo fet^ 
"^^.fS^^ ^l^^ienti quarti tranfeat in ilUmtertif ^ &viceuerfs 
hitc in illam^fi tnfrtflinam fofitionem angulus ille reflituatur ; 
quare ftinfigura eUmenti quartifro rationtbus ED ad D C^FD 
^d DAjumantur duA ED ad D A^& FD ad D C inde tres 
quAlibct 3 vt diximus^ datx fintrationes reliquas quoqueduas 
notifcabtmuss idemque fraffiahimus in fgura tertij elementi 
cammutatis rAtionthus AE ad E F . C D ad D B i» rationes 
AEadED,6-CEadEF. 
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PROP. XVIIL THEOR. VIIL 

rojiu eadem eleme/ftt quarti figura ducamur infuper linedi 
^A.FCy dtco G radG E\ effe vt eJtpyrAmis , ctiiHS bafis trian- 
gulum FDC y altitttdo vera A B ad fframidem ^ cuius hafis 
triangulum ADBy& altttudo CB. 

C^lOmponitiirproportio rccfla: G F ad G E, ilLi nempe ponderk 
j E idF ex rationibus graiiiiimE adCad AadF, redanun 
/^•2^' videlicctCDadDE.ABadBC&FDadDA, velexiirdem-> 
perturbate acceptis , nempe ex C D ad D E, F D ad D A , &: ^ B ad 
BC hoceft cx ratiQnibustrianguIiFDCadtriangulumEDA^ 
^ ex reda AB ad BC i fed ex ijfdcm rarionibus componitur 
pvramis, cuiusbafistriangulumFDC , akitudoverd AB adpy- 
ramidem^cuius bafis tcianguJum AD E , &:altiLudo B C^ crgo vt 
prior pvramis adhanCj^iEa G F ad G E^ quod ^^c. 
^ COROLLARIVM. 

FMtety fireEfa AB ^quaUs fit recl^ BC, efe triarfgHltif» 
JDC ad trianguUm AD E^-vt reiia GF ad G 

PROP. XIX. THEQR. IX. 

Ixpoftta. eadem figtira quarti elementi ducamu^ infuper 
duas Itneas EB.gC. Dica G F ad FE efe,z't efipyramts, cutus 
bafis trtangulum C DG , & altitudo A B ^ad pyramidem ^.cuiHS, 
bafis triangulum BDE:, & altituda A C . 

laki. /--^Omponitur ratio G F ad PE, pondcris videhcctEadG, ex 
/g^^I* l . rationibusgramumEadCadBadG.rec^arumvidchcec 
CDadDE,ABadACAGDadDB;velexi>fdempcrturbate 
acccptis, nempc cx rationibusCDadDE, G DadDB, AB ad 
A C, hoc cft ex triangulo C D G ad tnangulum E D B i & ex rc^a 
ABadACsexhisvero rationibus componitur ratio pyramidis, 
cuius bafis trianguhun C D G, alt irudo A B , ad py ramidem, cuius 

bafistrianguliim EDB,&:akitudo AC^ crgo vt illa ad iftaou*» 
pyramidcm,ita G F adF E ^ quod &:c. 

PROP. 
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PROJP. XX. PROB. XI. 

£xp 0 fitA quinti elemen ti fgu rd ^& ex fex ra tion ihtis^de qn 
hns ineodem elemento egimus diXtis trihus quibufcunque reli^< 
quas duas inuenire • 

PRoblema hoc habct viginti cafus namjnultiplicato 6 in f fit 
30 3 cx ciiiiis dimidio 1 5 AwOio in 4 fic 5 huiiis tertia pars 
cft 20 , numcrus fcilicetomnium ternariorumprouenientium ex 
numero 6^ 

I. SintdatajtresrationcsCDadDEjVt iiadSjEFadFGj Vt tah.i]^ 
^adii, & GHadHAj vt8 ad45 debcmusrchquastres inuefti^ fg''^^* 
garc. Vt fadum eft .in elemcntoquinto fufpcndamus exanguli^ 

C.E G A grauia C E G A , ita vt poiidera (int inrjcr jfc rcciprocc, vt 
funtlonfjitudincs ,ex quibiis pendent,- Jraquc jfi Cponderabic vt 
4,pondcrabitE vt ^ 5 quiaED adDC,eft , vt 8 ad 12 , vel^ad 6". 
Eadem rationcm cxiflentc E vt ,6 , crit G yt 1 5 nam G F ad F E efi: 
yt 12 ad^, feu ^adi; &deniquefi G .fuerit 2 erit A45 eft cniin 
A H ad H G, vt 4 ad 8, imo vt 23^45 quarc C crit 4 ^E ^ , G 2 , & 
A^i cftverofvtpotefiguraclemcntiquinti j A BadB C, vtpon- 
dusC^adpondus A45 ergo AB adBC erit vt ^ad^, videlicct 
XEqualitatiS;; deinde Hl adlD, vtpondusD 10 ad pondusH<r^ 
hoceftvt ipad^; &pariter BladlF, vtgraueF8 adB 8,ncmpjc 
vt 8 adS, fcu a^qualitatis 5 & idcomanifeftauimus tres reliqua^ 
rationes ABadB C squalitatiSjqueniadmodumBI ad IF, & .HJ 
adlD, vt 10 ad vel 5 ad 3 . 

II. IIL IV. Si vcro trcsdata? rationes.fucrintE f ad F GjG H ad 
H A5 AB ad B C : vel G H ad H A^ A B adB C,& C D ad D E; vej 
A B ad B C 5 C D ad P E 5 E F ad F G 5 codcm jnodo, vt fupra, ab- 
foluemus problcma . 

V. Sint datcT rrcs rationes AB adBC, vt 5 ad^s Bl ad IF 
a:quahtatis; & Gf adFE, vt^ad^ oportcatq; rebquasnotifi- 
carc . Sufpcndamus ex angulis grauiaC E G A , vt docct. cl.emcn- 
tum quintum, crit ergo vt A B ad B C, hoc eft vt 5 ad .^^ ^ ira graue 
C ad A; fi igitur C pendit A pcndct 6 . Deindc quia vt F I ad I B, 
ideftjVt I ad 1 5 itapondusB 1 1 ad F^eritFquoque 1 1 j eftautcm 
iC FadF E 3 vt 8 ad 3 i & componendo GE ad FEj vt 1 1 a,d 3 , 

P a ^u^ 



18 STATIC^ CONSTVCTIONIS 

qua proportione cft ctiam pondus F ad G ; ergo cum F pf ndat 1 1 ^ 
pcndet G 3 5 rcliqiium pondus E 8 5 itaqueftatim habcntur rcli- 
qua?, hoceftHIadlDj vtpondusDi^ adpondusH^i itcmquc 
A H ad H G5 vt grauc G 3 ad graue A 6 , 6^ denique C D ad D E, vt 
graue E8 ad grauc C 5 . 

VI. Qiipdfitresdat;r rarioncsfuerintcjedemquasmodo mani- 
fcftauimus, dabimus rcJiquas trcs eodcm modo . 

VII. Dentur tres rationcs G F ad F E , vt ^Tad j , H I ad I D , vt 
1 3 ad 9 , F I ad I B , vt I i ad w , videlicct a?quaHtatis , debemus 
rcliquasetiaminucftigare. Quoniam vtGFadFE, itapondusE 
adG,- eft vcr6GFadl'E,vt 6a..i 5 5 ficrgopoaitur pondus Eeffc 
6 ^ critG 5 i dcindc quia vtBI ad IF , inio vt 1 1 ad 1 1 , ita F 
pondus ad Bs cftqucF 1 1 , crgo B crit pariccr 1 1 , quare pon- 
cluslcrici2 j eftautcmHIadlDjVC 13 ad^^ crgo componcndo 
HDadDI, hoccftpondusIadH^ erit vt 22. ad ^ &:ide6cuin-* 
pondusl fit zijCritgraueH 93 eft autcm pondusl 22 a?qualc_^ 
podcribusH^j&D^igiturDcrit 13 ; fimihtcr quiaH^ cft fquale 
duobusponderibusG 5,&:A; & Di j a^qualcduobuspondcribus 
E5,&:C,crit A45&:C7; critqueproptcrea AB adBC, vt pon- 
dus C 7 ad pondus A 4, G H ad H A^vt poiidus A 4 ad pondus G 5 
&demqueEDadDC, vtpondusC^ adE(5. 

VIII. IX. X. Si vcro tres L\xx: rationes fuerint A B ad B C , H I 
adID,BIndIF: vcltrcsCDadDE,BIadIF,&DIadIH: aut 
tresGH adH A, FladJB^ & HI adlDs codeairatiocinio pro- 
blemati fatisfaciemus . 

XI. Sint vltcriusdarx trcs ah*«rationcsGH adH A, vt 5 ad 
1 7 , F I ad I B, vt 7 ad 1 6 3 3c G F ad F E ^ vt 1 5 ad 1 7 5 oportet rcH* 
^uas tres indagarc . 

Quia, vt G H ad H A , hoc cft vt 5 ad 1 7 , ira pondus A ad G , fi 
grauc A fit 5 5 graue G erit 17. Itcm cum EF ad FG^hoceft: 
i^adijjfitvtpondusGadEj&pondusGfit i^^pondus E erit 
• & denique, quiaBIadlF^ hoccft i^ad^i vcl 32 ad 14 cft 
vt pondus F ad B 5 cumque F fit 32 5 critB 14 s fed B 14 eft: 
pondus grauium A 5 , & C i crgo C crit ^ ^ atque adeo CD ad 
DEcrit vtpondusE 15 adpondusCc;,- CmihterAB ad BC erit 
vtCpadAj,- &deniqucHIadID erit vt Di^adH^^. 
' X1LXIII.XIV.XV.XVI.XVII.XVIII. Septcm ahj cafus huic 
praeditto fimilcs ^odcm modo foluuntur. 
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XTX. SintdatxrationesGFadFEjVtSadi^, HIadID,vti5 tab.i. 
ad i^, & ABadBQvtyadio. fg^^^ 

Caiicndiim tamen cft, d trcs G E, H D, A fuerint parallelx, 
ne alirt tres <} A, FB, E C fint a?qiiidiftantes . 

HVnc cafiim refoJuemus algebricc per fccundas radices hoc 
pado . 

Qiioniam vt G F ad F E, ita pondus E ad G, fi ponatur E i, crit 
GB{i"^. Itcmquia ABadBC, c/l vt pondusCad A^ fivolueri- 
mus vtC pendat A i , A pendct A i , & quia HI ad ID eft vt 
pondusDadH, poniturvcroD vt ly^eritH vt 19, verum quia. 
jp, pondusnimirum H a:quatur duobusponderibus GA, hoc cft 
VmI^P^i li &:Da:qiiaIecflduobusCE3hoccft i^jnimirulii 

I A,- crit^vti^adi^r, ita Jjlfi j ^ A 1 1 adi^lii 4* i A5 quarc^ 
produdlum cx mcdijs, arqualeeritci quod exextremis, nempc 
l^i9-»f-ip A ajqiialc cnt 7)£ i 6 A 21 ^ y abJacirqj communitcr 
^16 ^ 19 h rclinqucrur a?quatiointcr9i ^J^&Aali fiac 
vtA^i, adpii ijiLaAiadaliumnumerumprodibit^iU^-jprctiri 
vnius A 5 & * idcirco Pi i 'i?. , hoc eft ^ ojqualis eritnu- , 
nicro abfohito ij^aggrcgato'' vid.duorum '* grauiumCE, hoc 
cftPii ^ A I . Diuifo igitur r y pcr fradionem il^ cxit abfclutus 
numcrus hoc cft S pretium vnius radicis 3 & * proptcrca graue 
E 5 quod '''poncb.aturJii5crit83&:G Jk[ erit^ .Dcindcquia(vi 
diximusfuperius)p6dusDfquatur duobus EC, hoc cft 15 >erit 
ES^^J^Cy^quare A i cfty igitur A nimiruni A i icrit lo. quod 
cum ita /it, crit GH adHA^ vt pondus A lo ad ^ pondus G9; 
CD vcroadDEjVtpondusESad pondusCy j & dcniqucFI ad 
IBjVtB i.yadpondusF 17 , quoderat&c. 

XX. vltimo . Si data^ rationcs fucrint GHadHA^FIadlB^Sc 
EDadDC, fuppofitafigura, vt didumeft ,crit hie cafus fimiHs 
pr^ECcdenti XLX.^ atquc adco trcsrcliquas, fimili artificio ^ape-- 
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PROP. XXI. THEOR. X. 

Expofita fecundi eUmenti f^ur/t iungatur irtfufer DB^qujf. 
fecet AKinL . Dico B LadLD cl^e<vtpo7idus D ad B i J^Lvero 
ad L A vt dufium fonderis G ad fondns JC p 

tai.2. TNtelligantnr m A fiifpcnfa duo pondera G . Quoniam D cft 
/!^'24# JL ccntriim duoriim grauium IG, itcmquc B ccntrum duorum 
H G 5 crit in libra D B ccntrum grauitatis omnjum graiiium I G G 
H. Pariter quia K cfl: ccntrum duorumgrauium I H, & in A cft 
duplum ponderisgrauis G 3 crit in libra A K centrum omniuni-^ 
grauium I H G G ; quod cum vnicum fit , in communi fectione L 
Iibrarum D B K A cxiftct, & idco vt B L ad L D , ita pondus D ad 
pondus B^ atqj vt A L ad L K^ ita pondus K ad duplum Gjquod &cCp 

PROP. XXIL THEOR. XI, 

Dud lincd A B^B C comprehendentes angulumB fecentalidi 
duAS lineas AD^D C comprehendcntes AfjgHlum D ^ fecent^in^ 
quAm^ in funclis A C^pntque line a C B^B A^A D^D C ita diuif/t 
infunciis FCHE^vtratio D E ad E C cornponatur ex rationi- 
hus B F ad F C^A G ad G DH adH A . Dico iun[iasH F^G :^ 
fe inuicem fecare , futa in ideoque invno pUno exiftere : hoc 
iLutemvt conflet-^fufpendere ofortehit ex funHis A BC D grauia 
L M N K ^ itavtG J ad I E ftvtduograuia K N ad duo L M ^ & 
H jAd 1 F-^vtduoMN ad duo L K y quod ftc fr£flabimus . 

f Tnlat vtBPadFC, itagraucNadM,- vt A GadGB, itaM ad 
JH LsS^vtDHadHA^itaLadK, PondwsN ad Kcomponitur 
-^f * cx rationibus grauium N ad M ad L adK, vidclicct ex rationibus 
* ^ rcdarum B F ad F C , A G ad G B , & D H ad H A 5 cx i jfdcm vcro 
componitur D E ad E C 5 crgo yt D E ad E C, ita N ad K . Cum 
jgitur E fit ccntrum libr^ C D,hoc cft grauium N Kj & G ccntrum 
grauium LMyCrit 113 hbra G Eceutrum oninium grauium KN 
L M 3 cndcmquc rationc cum H fit ccnrrum grauium L K , & I fit 
ccntrum grauiumMNj crit it^m in libraH t ccntrum pmniu;n— 
giiuium LK MN iu eadem prioripofitionc, quod cum vnicum fii^ 
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nece^Iceft, vt librcC , fcii lineae G H F feinuicemfecent,vt inl, 
critque hoc centrum vtriufquelibrsc, &propterea vt HI ^d^ P» 
itadnograuiaMN adduoLK,- fimiliter vt redta GI adlbj ita 
duo grauia K N ad duo grauia L K , quod &c. 

PROR XXIIL THEOR. XH. 

Sff fyrAfnh ^ cuiusvertexG ^ bajisautem tridngulum A BCy 
crdefcripta in triangulo EGC fecundi elementi fignra , quaUs 
e[tE IGL CDK y iungamus duas lineasA I^A Li Jumptoautem 
in AG quolihctpunkoN ^ ducamus N E fecantem A 1 inH , & 
N C fecantem A L in M \ acfifque infuper Itneis GHF yG M 
inteiUgamusiunnas cjfe C F^ADyE B , Dicoprius has lineas in 
eodem punch veUitt r fcfe tnuicemfecare ; prdterea conccptn 
intra pyrawidem lifiei s A K ^E M^C H yG F ^ F L y I B yN D ^ hai 
qftoquc fibi ipfs in eode/n fimHl puncfo O occurrere , 

rtautem hsc iiquido conflent fufpende?nus dentore ex an- 
gulis eiufdem pyramidis in rationc rectproca longitudinum 
grauiaRS .^T V quo pofxto tria qudibet ad reliquum ^ vel duo 
quduis ad reiiqua^fiue duo qujtlihet ad vnum^ant tandem vnum 
ad vnumeruntinter fefe rcciproce mira quadam concorcLia yVt- 
hngitudincs ex quibus pendent . 

Flat vt G I ad I E5 ita pondus S ad Q, vt € L nd L G , ita pondiis ta^.^. 
Qad r,atquevt ANadNG,itapondusQiidR; fitqiieR ia A^*^* 
A SinEjTinCj&Q^nGs qiiia in elemento fccundo ciiius gra- 
uia S Qt', & centr um K , eft G I ad I E , vt pondus S ad (XS' L vero 
ad L G 3, vt Qad T , eri t ex prob. 2 . Etiam C D ad D E , vt Sad T^ 
cadcmque ratione in clemcnto fecundo , cuius grauia funt R QS, . 
erit E F ad F A^vt R ad S . Parireu in elcmcnto lccundo, cu uis gra- 
iiia R QT & ccntnmi Mcrk rcda AB ad B C, vr pondus T ad R i 
ioiturai;iiEFadFAfitvtRadS,CDadDE,vtSadT,cVABad 

B^^C.vtTadRi line»EB,AD,CF fccabunt fefe in ecxlcmpun- 
dto vcluti P: fiet autem ex ipfis vnacum triangulo A E C rlemav 
tumfecundum^ cuius^rania R ST,&:centrum Pi quare in Jmca 
G P erit centrum grauitaiis omnium grauium R S T Qi « 
quia H cft centrum gramtatis graumm R S Qj, K gr^^J^ " > 
& M grauium RQJ.erit idem cencrum gramum KS I Q^m_^ 
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vnaquaquelibrariim AK^EM^CHi atqiiia vniciiiii illirdeft, li- 
nex GP, A K,EM, C H occurrcnt fibi ipfis in eodcm pundio 0, 
fKmpc iiicenrro grauitatis grauium omnium R S TQ^ Deindc 
quin L eft ccntrum grauitatis grauium QT^ & F grauium R S, crit 
in libra FL pundiumO, vipotc centriim grauitatis grauiuni_> 
RSTQ^idcmdicdclibris iBj DNi omnesigiturlibraj^feulinenj 
G P, A K, E M, C H, F L, I B 3 D N , fibi ipfis in eodem pundo O 
communi centrooccurrent ; &:idc6 vt C O ad O H,ita tria grauia 
RQS, hoceflpondusHadC j vtEOadOM, itapondus M^tria 
videlicetgrauiaRQTadS; vt A O ad OK^itapondus K, grauia 
vidclicct SQTadR; &vtOGadOP5 ita pondusP, feu grauia 
S T R ad Qi item vt pondus L ad F , hoc eft grauia QT ad R S , ita 
F O ad O L i vt pondus N ad graui»ncmpe R Qad S T, ica D O 
ad O N ; & vt pondus I ad B, grauia nimirum QS ad R T^ita B O ad 
O I. ReliquiE vero raticncs cx fccundisclemcntis, quorum cen- 
tra HMKPinnotefcunr^ idco totiuiipropolirum manifcftucft . 

PROP. XXIV. THEOR. XIIL 

Sh pyramis ^ cuius vertex E ^ O* bitfis quodlibet quadriUte- 
rum c B AD i du6tifque tnira triangultim B E trihus reCfis fe 
ittuicem fecantibus in eodem puncfo N^vt funtline^ BNK^ CNOy 
E N P^adeovt fat fgurafecundielementi^ iuUgantur A 0^T> 

iTf triangults B E A ^ C ED ferfictantur dua figura eiufdem 
elementiBOEF AR,^^ &CKEGD ML\ iuniiis vero lineis 
AG:,D F fecantibus fefe tn Hproducatur^EHin /, & iungantur 
duA lincx IP^R M ^ vt fibi ipfis occurrant in punfFo Demum 
intelligantHr intra. pyramidcm line<e E Sy.^M^H P ^LR^N I ; 
dicohas fccari tneodem punCto velutiT * Vt autemhoc demon- 
flremus fufpendemus ^ vt factum e fthi pr£cedenti ^ ex angulis 
eiufdem pyramidis quinque pondera XZjk^ quorum duo 
q u dihet ad reliquawel duo ad duo^aut duo advnum^fiue vnum 
Advntim^vel vnumad quatuor erunt reciproce intfrfe ^ vt lon- 
gitudines earum librarum eK c^uibus pendent , 

tdL^. in lat vt D G ad G E, ita pondws R? ad 4. , vt C K ad K E.ita ^ ad 
/^.2^. X atqucvt AFadFEjitapjadV. lamquiain quatuor fingulis 
figuris clcmcnti fccundijquas in fuperficie pyrajnidis^bafi cxcepta, 

con* 
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coriftruximus^ triaponderaxdaptauimus iuxra lcgcsfecundi elc- 
mcnti,crit 13 R.adR A, vt pondus V ad 4. i C P adP B,vt 4. ad Z, & 
D M ad M C, vt Z ad X . Quarc cun-^ D I ad I A , hoc cft poudus V 
ad Xc )mponatur ex rationibus pondcrum V ad 4. ad Z ad X , rec- 
tarum vidclicct B R ad R C P ad P B ^ & D M ad M C , crit A R 
BPCMDIAS figura clcmcnti quinti , cuius grauiaV^fZX; 
itaquccuminSfitcentrumiJIorum,&inE fitgraucjk^ critinli- 
nca £ S ccntrum grauitatis omnium grauium V 4*ZX^ . Rurfus 
quia inR cftccntrumgrauiumV^*., atquc inL ccntrum grauium 
pjZ XjCrititcmin libra R Lccntrum omniumgrauium V^^ ZXBi 
in cadcm priori pofitionc, quod cum vnicum fit, cxiftarquc cadcm 
rationc in libris paritcr N I Qjyi H P , nccefic cft , vt ad inuiccni^ 
fcccntur omncs dicStx lincx hS,LR,NI,QM,HP , incodcm-^ 
puniSto, velutiTjquod cum firfimulcentriim carundcm libranim, 
conftat RT adTL cfTc vt triagrauia Z^fX ad duo V^*,- IT ad 
TNjVttriagrauia^if^jZ adduo VX^ MTad TQ^ vt tria 
adduoZXi HTadTP, vtduo 4*Z adtriaVftX; &:demumET 
adTS 5 vt quatuor V^*-^^ ^dft ; Rcliqua? vcro rationcs cx clc- 
mcruis fccundo3& quinto manifeftx funt ; patet ergo propofitu m. 

PROP. XXV. THEOR. XIV. 

pyramis j cuiu f vertex M^hafis autcm triangulum AEC 
&duaa^H^ qudfecet EMin^^ atque AM inH^ ab eodem 
quomodolibetaffumftt funSo K iungamus duas lineas K H^K^- 
linea^vero M FfecctH ^inG ^ item M BfecetHK in & MT> 
fecet K^inLi iuncftf fue FByADfibi occurrentihus in a gan- 
tur reBx HL^IG^MO. Dico has fe inuicem fecare , vt in ^ ; 
grauia vero fufper/fa ex angulis feruahunt^vt in prjicedentihus 
illam concordiam rationum. 

Flat vt C B ad B A ^ ita pondus P ad Q^ vt autcm E D ad D C, 
icaQ^dR, vtvcroAFadFEjtaRadS,- quo pofito pmi- f \ 
<X\\\Vi O erit ccntrum grauitatis ponderum SPQR . \^cmdih vc 
M K ad K C, ita fiat pondus Q^d V , &: vt M 4* ad >f E, ita R ad X 5 
critq,- fimilitcr pundtum Lccntrum grauitatis grauium R QVX ^ 
DcmumvtMHadHA.itaponaturpondus SadZ,&PadT, ^ 
crit O pariter centrum grauitatisgrauium RXZS, I vero gra- 
iiiumPTVQ^& H grauiumSZTP,- Quamobrcm pcrfpicuuin 
cft m vnaquaquc librarum H LJG ,M O cyLi^ccc centrumgraui- 
tatis grauium oraniura fulpcnforum, quod cuin vniciun fir^neccffc 

E ^ cft ^ 



. . STATIC^ CONSTRVCTIONIS 

cfl vt fc inuiccm iii eodcm punao vcliiti fcccnt » eft autcm hu- 
iufmodi centrum illud crium carundem librarum^ crgo conftac 
propofitum* 

PROP. XXVL THEOR. XV. 
5/7 pyramis^cuiusvertexH.&bafistrUngulumAECy prf^ 
duais -vero pUnis triar^gulorHm AHE,EHC\CHA vltra furt^ 
{fum H feccntur h^c nlto plano', fintque horum pU7lorum^ com^ 
munesfecJione i Une£ AH lyC H N,B HL,N L ,N I ,IL CT con- 
(itu^iainbafipropofitApyramidis figuraeUmenti fecundt A F 
EBC RG^iunganturUncJSFH, DH ^BH y qud produn^ occur^ 
rent Utenhus oppofitt trUnguli y ttaque occurrant in punms 
detncepsKMO^& iungantur lineANK^ iMyLOi ^^^^ ^'^^ 
in codem pu7iao P fc tnuicem fecare , & infuper Jt tun^a GH 
producatur, occurrere trtanguh oppofito.tn prjidtcJo pumJoP. 
Hocvcro.vtmamfefium fiatfufpendcmus ex angulis duorum 
trian^uUrumNLl.AECin ratior^e recipr^ca Ungttudtnum^ 
-uondera ^SRXFT, quxita fthi tnutcem pukherrtme rejpon^ 
dehunt vtvnum advnurn ^vel duo ad vnum ^ aut duo ad duOy 
veltriladtria ^fint inter fefcyVt funt rectproceUngitudtiies 
cx atiihns pendent * tt-»t- ► ^ ^ 

ktx. h vtNHadHC,itaRadX,-vtLHadHE,iraSadVi&:vt 
IHadHA,itaQadT,-iItautemRiaC,SmE (^mA TmI,V 
inL &XinNj QiionkmtgiturED adDC eft vtRadS,icAh 
adFE, rt S adQ,*cru G centrmn grauiuni QS R , S: B ceatrurn 
infon.mQR. EtquialHadHAcft.vtQadTi ABadBC,vtR 
adQ( cHinBCtcentrumgrauuimQR>&N HadHC, vtRadX, 
critr?xquartoproWcinace,punaum O ceiitrum grauuim XT . 
Eidcm ratione-quia F eft centtum grauitatis grauuim Q> , H 
erauii"nQT,&SV,critKcentrumgrauiumVT. Paritcr cum 
D fit centramgrauiumSR ; Hver6 R X, & SV , erit Mcentrum 
SFauiam XV, & proptercaiimaKlincK NK,.IM,LO ineodem 
|un<:to P Tc inuicemrccab»nt,eritqucilludccntrumgrauuun^ 
XVT- cft: aiitem pftntauin H centrunt grauiumSV,RX, QJ» 

.^Um.u omnium vidcIicetS VR XQT,& G ccurugrauiu QS R,produaa 
{ojturiibra G H tranJibit pcr P ccntnrm reliquorum grauium X 
V Ti eritqi G H adH P, vt tria grauia X V T ad tria QS R , & fic 
alijs emmciatis tauonibus , ^ 
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CONSTRVCTIONIS 

LIBEK SECVNWS. 

tEMMA L 

5/ qujtlibet fgurd ret^ilineA^ circuU^ vtUllipfi ^itAfuerlt 
eircumjcrtpta^ vt fingulA eiui Utera pr/tdr&nmcircHlHW^ aut 
eilipfi/» tangam ; fic ipfa latera per contaElus diuidentHr^ ift 
ratta partium n.mus ^cx ratio?9thus partinm ftmilttrer fjimptA' 
fum reliquorHm deinceps laternm componatur » 

IT circa circiiliim , vcl cllipflm BDFjtriangulum f^t^ 
E C vcl quadrilatcriim A C E G ; feu <]Uodlibct ^ ^ j 
aliud polygonum j puncJita vcro contaftus lint B O » 24, 
F , Oftcndcndum^ft C D ad I)E, in triangulo ^^'^^ 
tomponi cx rationibus A FadFE,& CBadB A^ 
fcd 1 1 quidrilatcro ^ cx tribus rationibus G ad 
FE,A4 acl 4-G,^^<^ BadBA. 

In circulo tangcns D C sequalis eft CBi B A jpfi AF,- -&FE 
ipfi EDi (lifiguracircumfcripta triangulu fit) crgoquia CDad 
I » E copoiutur ex rationibus DCadCBiCBadbABA^idAF; 
AF adFEj FEadE f) i fi auferanturrationcsa?qualirat!sDC ad 
CB^ B A ad A F i FE ad ED^ rcmancbLt componta ex duabus 
taniumrationibus C BadB A i AF ad FE, vclex iifdem pertur- 
bat^ acccptisi nempe AFadFi: 5& ' BadBA., Eadem rarionc 
demonftrabimus in quadrilateroj quodcircumfcriptura cft circii- 
lo,rationcmC u adDE componi cxrationibus GFad FE; A 4* 
ad G, & C h ad h A : quare manifeftum cftid , quodpropofui- 
mus, quoticstriingulum, fcuquadiilatcrum, vcl quolibctaliud 
polygonum fucrit circa circulum. 

Scd fi fucrit circaellipfimjfieri poteft^ vt cyliadrum aliqucm tah,^l 
inucniamus, cuiuscadcm propofira cUipfis fitfedio (hocautcm /^.3J. 
infcri^is dcmoriftrabimus j huius itaque cylindribiifis fitcirculus 

E a GX-1, 




STATIG^E CONSTRVCTroNIS 

GLljdicftv-iveroclIjpfisfitfediocylindrijquam in'dicent litera*. 
FDB, ciiicircumfcnptum fittriangiiluiTi E ACj a contadibus^ 
veroFDB circumfcripta? figurae cadant in puncfla GIL circuin-" 
Trsp, 19. fcrentice 5 linece F G^ D L, B I i deinde plana ducamus pcr E A, F G, 
dhr^fiilu' A C5B I3 &: E C, D L, haec tangent cylindri fuperficiem fecunduin 
tiiloiAl- lincas FG , DL, BI. Produ6to demum bafisplano fint omncs 
fhonfoBo- horumplanorum communes fedtiones ME^AH^CK; iteinque 
^'^^*' MGH5HIK5KLM. Etquia prioraplana ducfta funt per lincas 
F G 5 B 1 3 D L , quc-e intcr fefe funr a?quidiftantes , crunt & eoruirj 
planorum communcs fecStiones , vehiti A li^ C Kp E M intcr fe , Sc 
Schal. pr. lateribusprxdidtisFG^BIjDLparallcL^s idcoq; ctit A FadFE, 
^•^rv vtHGadGM,CBadBA,vtKIadIH, &C DadDE, vtKLad 
Bordij . L M ; componitur vcro, m circtilo O L I, ratio K L ad L M cx ratio- 
nibusHGadGMj&KIadlH,- crgoctiamC D ad DE compo- 
neturexratiombus A FadFEj&CBadBA . Sia>iliter oftcndc- 
mus in quadrilatero C B A G F E D^rationcm C D ad D E com- 
poniexrationibusEFadFG; A^ad^UG; &:CBadBA. Eo- 
dcm proceffu vtcmur , fi circumlcripta fit figura qu^elibct alia ^ 
quod erat 5cc* 

LEMMA 



Iteliquum ejf vt oflendamur idy qnod iu fuperiori kmpute 
umffimns ^ propo /Jta videlicet cjUAlibct eilifft^ puta F I>B ^f*:^ 
'Cylindrum quendam reperire ^ iffumque ptano fic abfcindcre'^ 
'^t facla feciio ^fimilis &A(lualisfit propofiu cllipfi. 

l QlT axis propofitJc cllipfislinca ♦{♦D, fccundaverodiamcter 
FBjCui funiaturaequalfs ACjCircaquamdcfcribaturcircu- 
J\?'3^' lus AC ; iam quilibct Cylindrus recStus, iion autem Scalenus, 
fupcr dicitum circulum^ tanquam bafim conftitutus, crit quaefitus » 
Ponamiis illum efTe , cuius parallclogramum pcr axcm fit 
A M G C , & ipfius diagonalis G A maior fit j xc D , latus vcra 
GM fit minus axc; ergo fi centro G, interuallo linca G E sequali 
♦{♦DjCircuIusdefcribatur^diuidet ciufdem circuH circumferen- 
tia lincam AM i fit ideo fedrionis pundum E , & iunfta G E pro- 
ducaturadpartesbafiSjVtfecet ACprodudtam inO, aquo pun- 
&.0 agamusiiacamON incodcmcirculiplano pcrpcndicularcm 



LI B E R S E C-V:N.D V S. , 57. 
aJ O C, perqiiclincas ON,G E O^diido pl.ino,fiat in cylindro fe- ,v 
aio G 1 1 H , cux cuni cllipfis fit , oftendcmus etiam cfTe fimilem, ^'/r ^^^. ; 
& xqualcm propofirx F^BD. Duiid.imus cnim redtam 
biferiaminP,pcrquod vtpotecentrumclliplis tranfeat vlquc ad 
cylindri fupcrficicm ex vtraquc parteproduda rcda I P H paral- ^^^^^ 
leia N 0,crit hsec proptcreaordinatimapplicata,&ad rcdtos an- ^^^.^^^ 
galos adaxemEG, &idcolincaIPH diccturfecundadiamctcr, 
%ix quidcm .-cqualis crit ipfi AC, fcu F B. lam fi concipiamus 
cUipfim EIGH fiipcrpofitam cUipfi DF4.B , ita vt congruat 
Ikea .f D linese G H, congruct ctiam linca F B ipfi I H,atquc .adco 
( quod etiam oftendcmus ) ellipfis ellipfi coaptabitur , quod &c. 



LEMMA III. 



vniHs, duahus altertus congritertnt i erunt fUtpJts frxctitte 
inter fe fimiles , & itqHales . 

SIT cllipfisFABCEfupcrpofitaclli{)fi BACED, quarum t^b.t^. 
coniugat.-D diamctri A E B C commuues fint . Dico fcdioncs fg. 37 
iftas fibi inuicem congrucre,- Nam fi fieri poteftafiignctur ali- 
quod pundum vcIutiF, quod fit in vna tantiim cllipfi . Ordinatim 
aDDUcetiir 

addiamctrumE A lincsFDG fccans alterainclliplmi 
iiiD, dicTiamqnediamecrum in G : ind^ apiinao E conftuuamus 
ad rcdos ant..ulos ipfi AE rcdam EH tcrtiam propornonalem 
duarumEA,BCj EritigiturEHIatusrca:iim,& EAtranlucr- 
fum ; vcrum quia tam applicata F G , quam D G potefl idcm rcc- 
tangulumG EHdcficicnsfigurafimili , & fimilucr pofita ei qu;e 
lincisAE, EH continctur, crunt didx Ju* .xpphcat*, propter 
cllipticas fcdioncs^lonpitudincctiam intcr fe arquales , totum-» 
fcilicct parti, quod cft abfiirdum j quare non poteft aiTignari pun- 
<ftum, quod invtraque ellipfi non cxiftat, atque adcopra:dict.« 
cllipfcs limilesj Ji «quales intcr fc erunt , quod &c. 



15..'.! 
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STATIC^ CONSTRVCTIONIS 



PROP. I. THEOR. I. 

Sieircttlc^vel elllpji futrlt circumfcriptum efnadlihettriaH^ 
gulum-j rcff^ln/exa conta^lihus dedufLt ad oppoftos angulos 
iiufdem trianguii^fe inuicem ineodem puncto fecabuntydr in^ 
furget^ahlato circHlo^figuraillA^quam infccundo elcmcnt^ co/i" 
Jiderauimus . 

tah.j^, ^IT circiiliis , vcl ellipfis BFI, circ.i quam fit rrianguhifflL-*» 
fZ'i^* O AGCj contingcns pra?did:aiTi fetitionem in pun(ltis FIB, 
iundseqsduaclincx AI,CF lc iiniiccm fccent in E 5 dico quodfi 
iunt^atur G prorrahatur^rranfibit per rcliquum contadtum B, 
Si enim hoc verum non eft tranfcat per H5 C$iquia proptercle- 
fnentum fecundum reviliCH adH A, pondus videlicet A ad C 
componitur cx raiionibus grau: um A ad G ad C, hoc eft recStarum 
GFadFA^ScCIadlGi itcmquc proprer conicam fc(Sioncm, 
Um.t, jccfJaC Bad B A cxijfdcmduabusrationibuscomponitur ,crit vc 
j. hums, c H ad H A 5 ita ^ B ad b A , 5c componendo, C A ad A H , vt C A 
ad A H i idecquc AH erit spqualis ipfi A 13 , totum fcilicer parti, 
quodeilabfurdum. Necenccft igicurjVtiuaCUJiiKa G li fipro- 
ducatur cadat in contailum B . 

COROLLARIVM, 

Hinc manifefum eft^quod^li ratio C B ad B J tomponatur ex 
ration:hus G F ad f yf^G J ad 1 G^& tHHgantur A /, C i', G cuti* 
uenUnt in £. Nam fi extn^pii gr atiaG B nun tranfeat per F^tn 
quo femutuo fecant A J^C F-^fi tungatur G F producAtut^ca- 
det in aliud puntfum H . Ertt igttur CHadH A^vt oftenj u m eft^ 
fropter elcmentum fecundum^ compcfita exratiornhus C Fad 
FA^&CJadJGi .3j*are vtCBadB A^ ita CHadHA^&com' 
pGncndoy VtC Aad A ita C AadAH. quod eft ahfurdnm . 



PROP, 
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PROP. II. THEOR. II. 

Si circulo, wl elliffi circumfcriftum fucrit qutidam qua- 
driUterum,& iurig^ntur oppofitA funSt* '<>"'f'';'^^;'';'' 
Tcntes Itnea fc inmcem tntra circulum.vel e bffim fecertt.ertt 
^ZufmodJz-*^''. M.t. conifemone , tlU eadem, 3«.« >n 
qninto elemento confiderauimus . 

X T AM accepta figura lemmatis primi fi concipiantur dn<aK -^-^ 
fsj duslincxBF,D^,manifeftumeftpropof,tum qmaib^ 
ofteiidimus C D ad D E coinponi ex rationibus O F ad F t, Af 
.{.G,& CBad BA. 

PROP. m. THEOR. III. 

Si in triangulo duo Utera angulum comfre/undcntia fim^'^^^^^ 
ter fecentur Safi vero btfariam feBa , ah anguhs ad offofiu 
o j onnm flnrta Une. Lnntur , ifif fe inuuem tn eodc^ 
f unCto feclhu„t ; ita vt fgura e. if/den: l,ne,s comfofita f,t 
ilU fecttndi eUmenti . ^ 
C^ir triangulumACE,vtqiieABabBC,itaponaturEDad j;^] f^^ 

S D C ; balis vero A E fu in G bifari.m fefta -«f ^ AD^ 
fecintibus fcrcmF,conneCtamusl!ncamCF: Dico,hancDro 
r.;fireperpunaumG ; q-^^fiverum ..onfit mc.Jtfi 

ti poteft .n yl, ^r^r''^^^:^^^^ 
HA,sranenuTur«m Aadbcomponuu^ex^ _ 

ad C ad E , reftarum vidclicet C Ji ad jj /\ , f \^f. ,^c. Sc 
rcdarumCBabBAadBC.er,tEHadH^ 

Afi, itaeademEA^d A G, quare A G ent.quahs.pfi AH, o 
tiim videlicctparti,quodeftabfurdum; noniguur mH, 
cadet lincaCF, quod&c. 

PROP. 



/^TATIC^ CONSTRVCTIONIS 



PROP. IV. THEOR. IV. 



in quadrilatero dftffd fuerint du^ fc inuicem fecantes 
linea^ quarum 'vnaqudicjue duo oppdfra laterd in eadem ratione 
dimdat^ fgurA refuLtans erit qutntum clementuin . 

ub. j. Q}^ quadrilatcrum A C E G , fitquc C B ad B A, vt E F ad F G, 
/^.40. itcmq; EDadDC, vtGHadHAj&iunganturlinecpBF, 
HD, quae fc iniiicem fcccnt in 1. Dicofiguram hancilkm cffc, 
quam in qumto elcmcnto confidcrauimus . Si enim hocverum 
non cft, ratio h D ad D C , non crit illa, qua; componitur cx ratio- 
nibusABadBC, GHadH A, &EFadFG. Sit igitur alia EK 
ad K C. Itaque cum E K ad K C componatur cx pradivftis rationi- 
bus , imo ex ijfdem A B ad B C, E F adF G,&GHadHA pcrtiir- 
bate acceptis,- quinctiam exrarionibns ABadBC, CBad B A, 
& GH ad HA ; fcii tandcm cx rationibus ABadBA^&rGH 
ad H A 3 vcl cx ipfis G H ad H G ad H A^- crit E K ad K C^ vt G H ad 
H A ; Scd in cadcm rationc cft ctiam E D ad D C cr^o vt E K ad 
K C, ita E D ad D C 3 & componendo 5 E C ad C K crit vt cadcm 
E C ad C D 3 Jtqualis iQ^vtwx cll C K ipfi C D, totum parti , quod cil 
abfurdum, qugd&c. 



PROP. V. THEOR. V. 



Sitria trian^uliUteYa itadiuifapnt^vt ratio partium vnius 
fat ex rationibus partium reliquorum laterum : inde iunclis 
diuiftonum funcfis^tribns rc6fts Hneis ^ adeout ex ipfis conflet 
triangulum infcriptum priori , cuius etiamlatera eodem modo 
partiamur 5 d emum vero ab anguLis trianguLi nd reperta puniU 
fecnnd a diuifionis , tres alias Lineas ducamus , iffxfi frodu^an- 
tnr tn idem punH^um conuenicnt . 

uh^ triangulum ADG, cuius tria latcra GA,AD,DG,ita 

4j ^iiuifafintinHCE.vtGHadHAcomponarurcxrationibus 
• pCadCA.GEadED. lungantur Jine^HC,CE, EH^quarita 
fcccnturmpunaisN LK,- vtfimiliterELad LC componaturcx 
rauombusHNadNC,& FKadKH. lungamus dcmum lincas 

PL, 
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Dl, GK, A N. Dico^has prQdiKftas^in codcmpun&o fcinaicein^ 
fccare. Producantur ergo , & linca G K occurrat latcri D A in B ; 
ipfa vcrd D L lateri A G in I , & reda dcmum A N fecct D G in F • 
; -Quoniam in clemcnto tcrdo, cuius grauia A;C-A;E-G; 

quorum ccntrumL; re^ta G I adl A,hoceft pondus Aad G 
componitur cx rationibus grauium A ad C ad Fad G , retftarum 
videlicct C D ad D A E L ad L C & D G ad E D i ratio autcm' 
£ L ad L C componitur ex rationibus H N ad.N Q & E K ad KH ; 
crit G I ad I A compofita ex rationibus C D ad D A H N ad N C; 
EK ad KHj &DG ad.ED,- Seu cx rationibus CD adC A ad 
ADs HNadNC,- EKadKH,- DG adGEadED; cx duabus 
vcro rationibus DC ad C A , 5c G E ad £D componkur H G 
A H ^ qua? eft coinpoiita ex duabus H G ad G A ad A H ; ratio' 
igiturGI adl A , componetur cx rationibus, iicct pcrturbate' 
fumpcisHGadGAad AH; CA ad ADs OGadGE^ HN ad 
NCi & EK ad KH,- vel dcnuo cx ijfdcm perturbati^ acccptis» 
nimirumHG adGA; EKadKH,- DG adGE; CAadAD; 
HNadNCiGAadAHi & quia in clemento tcrtio^ cuius grauit 
A.H-AjE-Ds&D, qwor um centram K , componitur D B ad 
BA, pondus vidclicct A adD exrationibuspondcrwni A adHad 
EadD^ imoredarumHGadGA; EKadKHi&DG adGEj 
& in elemento paritcrtertio, ciiiusgraiiiaD; CD; H-G,- G, 
ccnrrumque N, ratio G F ad F D, pondcris nempe D ad G campo- 
nitur cx rationibus ponderum D ad C ad Had G, rcdrarum icilicct 
CAadADr HNadNCs 3c G A ad AH.- ratioGI adIA,quar 
coTnpofita fuit cx rattonibus HG ad G Ai EK ad KH,- DG aJ 
GEi CA adADi HNadNCi &GA ad AH, componctur 
ctiam cx rationibus D B ad B A, & G F ad F D i idcoque ex corol L 
prop. 1. huius, linca: A N, D L^G K conucnient in idcmpund:um, 
quod «rat &c. 

PROP. VL THEOR. VL 

Si Utera^ cr h^fi^ trianguU bifAriAm fe^a fint ^^^f^^ ^fec* 
Siene bafis du^ rtifxtndefitiitA fer diuifiones Uurum ducan* 
Suri inde per verticem trianguli ^extra tffum^ alia qu^dam 
re^a ferduffafecei eas lineas^ quas egimus k dicio bafis funCio ; 
t^nd<m k diiQhus illarum diutfionum funi^is ad Angulos hafi 

F ^diA^ 
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i^i^erwl^ f kr<t//tf/ar2i*oDo y -V) l Jiiil ^ , 05 iL':nc:>uboi4 . 'JTnsol 
1 . ' ( > r^: ^ A murri^L. ^5 ^ I ni O /- iTJifi! J ^ 1 or. i Uqt 
//f*. 5. O IT. trikHgalimi !> A G j ciiins-^latcrr!>.AfA G, &biafis DG 
bifariam reccarur rix {Amlfri^ E>K F , iimairqj F F K pro.ti;av 
ban,tiirti>dcfoitc,Mdw^^^ vcro nnnaj pervertkem A^rccfta B Ali> 
c^upsxiockHunqUirfckait^e pTiudidtas liiicas indefinitas ih ^putidbay 
H^1|:ii,ta6i<friV^(>eLi<»t^t^^^^ triawgxthrm AC D, iiingiu>itlir B I>^' 
ftGjdicoite-^xlraifcil^iinterfxjcflc. Veleriim'li H^fc^Ci fnnfin^ 
tcr fc a^tjuidiftamesV^v^I noii 5- Si fiiei^iiit a?qu.id^/1:atucSiUlngatiir^ 
E K 5 qiu-e crit parallela if^fi D O ^ & propterea ctiam reftx B H ,v 
QiiafecumDMadEK fit vtDA ad A F^fiuc vt A DadD R, ve^ 
B l' asd FE propier &inpiDfitas parallclas ^ivrvcrd B F aot rE, ira. 
B.H ad HK > Vipdetn :proportioiJicin l;iabebk H) "G axJ fi K^' 
qit^m BJi aclcandcnVEcK] 3c iicQ D CsKH a^r^^ialcs-cr wii', fimtcfj ^ 
cu^UTv^spiciifiiiiwitmj/crgxi H UGD f^niixvay ^paiialkl^gt-ammum 
<;r(t,'^. icic6HG,7jD erUliA: x^tialTi^^Jiirfciiiu^^^ QniO<i'ri 
BBiD G parallcl-E nonfintprotrahai^hu? Won^c libi occurrant m 
p\m&oJ, EtquiarBIadlH componitWT rationibus B I ad I \ 
arfLH^.i(id[ayer6 Bl adl A, Jioccft ptmdiLg A adB ia clemcnto 
pj:|iTi$)'i^ij:u3us- graiiii BID 5 'Ji: 'ccuiirum ;E , C(t>mpOn!tur ;cx ra- 
rj^iiUus giraamii> 4^id;R aflB^.DcCbarum.vid^liccc ED ad D^^V 
^f^kM EHjjcf& vqtqB Bacli iE^b^l tft J3'a-i ad^i^A.^T adtiK-* 
<h p^l^icbgifammi) i»A E H ^ cthf^l a^d I A; <iG^iitpo6ta'C>^^ i^i'».- 
ito^Hbu^ E D idD A ,>^- P H ad HJv l If cnt , qiuifivcleiiiLMirb^ri-^' 
ito^biiu^ i^^rauia AIF^ (Si^ccntt-ani tv, compcxnifur l A ad I H^ poli- 
(tejtyislelicctHid A,bx riitioinbuspoadcrumH adKad A 5 redla- 
r.iUivfcilicet KETidFH,& A-GaclGK; vtautem AGadGK, it^lr^ 
DA.ld.DE:i componicnr igitwr lA iiAIH cx rationibus KF ad' 
r H5 <S<: D A ad D E idcirco prior ratio B I ad 1 H fiet cx rafiotl^i' 
bus E D ad D A, F H ad H K, K F ad F H, & D A a d D E s. vcl cx i jf: 
dcm perturbarc fumptisj hocf cft ex rationibus E D ad D A ad D Ei 
K F ad F H ad H K s uaquc vt h I ad I H, ita K F ad H K . 
. RurfusDIadlGcompoiikur cxrationibus DI ad IF adlG; 
Scd- iii clcmentoprimo, cuius grauiaD IB, &:ccutrumE5 rcda^ 
DI*ldIF\> hoceftpondusFadDcomponirm- ex rationibus pon- 
dcrUm F ad E ad D , r edarum fcUice t E B ad B F , feu A B ad B H 
ifi5©^KPa|J JFH, & D A ad AEt Parkcrqu6 inprimoclcmcntOj^ 
' " ' ' ' cuiui 
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cmusgraiiiaFI ceattatnX , rcda I F ad IG compomtur ex 
tationibus p.oncfcrujTi GadK ad Fj^redarum vidcJttcet Aad AG, 
F H ad H K: ; cr§x> prior ivitiQ Di ad IG coinpDnitur pbc ritioni- 
bus reaarum dCJFadF HrD A ad AEi iC A ad- A G y & FJi jA 
H K i vcl cK ijfdcnipcrturbato ordiiie, niiHinum ex ratxonibus K5 
ad FH ad HKsKAad AG.i ik DAad AE, vcl AG ad KA- 
Qi^iarc D I ad I G ccit vt K F ad H K , nempc in eadcm ratione in_^ 
qua fuit B I ad I H i idcircQ B.D parallcla erit cidem G H, quod &c« 

PROP. VJLi.TJH£Oil. VIL 

5/ tyia triangulaUtera .e^^mAd/> fint diiiifii^^fffk^crekiiterA 
triAngultelcmc^tt fecHrfdi^&tt(rig^nturdtHrfionjimpHrr^4tri' 
hus reliis LtnenyClUA hifariam fecentur^& ad earum fcfii oms 
dh angitlis corrc^f^orjdemibus Uneas deducamus^ft i/^c predncAn-- 
turf ' inuicem fccahunt in todem puncfo^ hce atitem puBclum erit 
intra triangulHm confians ex friQrtlus iunBis Uneis . ,.. 

SIT triangiilum ABC, cuiui^kticraitadiiufafiutiiiDFJE^ vt 
ratio C F a dF A fiat exrarionibus B E ad fi A, & C D ad D B ; 
imigantur vcro FD, DE,EF, qu52 feccntur bifammin KHG . 
Dico iam, fiiungamus etiamlincas AG,CH,B K, incodeitu*» 
pundto fibi omncs occurrerc, & quidcm intra triai>gulujH D E F* 
Nam C F ad F A componittir cx rationibus B E ad E A y & C D 
adDBi itemqucE Kad KD,ratiofciJicctcEqiialitatis,compoai* 
tur cx duabus rationibus :Equalitatis F H adH D , & E G ad G F^- 
ergo fi protrahantur tres lineis A G, CH, BK, in idem fimiil 
pundum conucnient . Qiipd fi quis neget hoc puna:uni nuia_^ 
triangnlumEFD cxiftcrc^crit neceflario in vnalmcarum BK, 
.A0,C:H; aliocjuin trcs ifta» line^e non ia eodcmpunCto fibi oc- 
currerent ; poaamus crgo illudcfle priraum in linea BK in I; 
adcout pro diicbr Iinc.r A G , C H, cidant in I . Quoniam, iund:is 
KG,KH,fpatiumv, KHF cft paralleiogrammum , fecat autem 
linea A e ipfam G F, fl producatur A C vcrfus C , &: K ^^^'^ " 
conucnicntinMs cadcmquerationeprotradar KG,CA adpun- 
aa E A conucment jn L. Demumiunda! E L,DM, erunthi^c 
(cxantecedciui)parallc[xintcrfe ; quarcAE, CDnoncoirue- 
mentin B, quod cft contrahypothefim ; &:ideolinc:E A G, CH 
^ F 2 pro. 



tab,%. 



tx Tbeor^ 
5 hums » 
tal,^, 

fig^^S* 
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prodiid:0?nonocciirrcnt lineir B K^mfiintratriang^ilum E Ffc>^ 
Idcm concludetur delincis AG^ B K^occurfcre vidclicetnon pdfii 
lineseCHynifimeadem ttnangaloEFD: pafitcrquedelineis 
CH^occurrcrenonpofrelinea? AG^nifiintlria idem irianguluiti j 
crgOjCum ( vt didum eft ) fibi ipfis occurrercdebeant, neceHc cfti 
vt pundum concurlUs intra triangulum E F D cxiilat , quod &:c, . 

PROP. VIIL THEOR. VIII. 

Si^vtfufra^diuifa!(intiria.maii^)ilf f^at'^)/^; duo autcm diul* 
fiOfiUWfuncfa vna rcCia Itnca tuiigantur^ qux fecet aiiam lineam 
du^am ab an<^lo etufdem trtan^uli^non tamcn ab eo^ cuiiuncia 
linca fubtcnditur yfic Hlaper hanc dtutdetUr^-vt iffius fegmentA 
ex duahus rattomhus comfonantur^quarutmaltera fit exfartt^ 
hm intaHi latcris ^ alta vtroconftat cx portio^tbus eius line^^ 
'qn&fegmentum efialteriui laterts inler dtuifam lineam^ac an^ 
gulum^cuJfubtcnditur reli^uum triangu/i /atuSy intericc7/fm < 

Q I T tnangulum A C F , cuius-tria larcra A F, F C, C A , diuiT^ 
tah. 5. fint deinccps in G D B, itaut ratio A G ad G F componatur cx 

fS'^^' duabus ratronibusCEadEF^&ABadBCj iuiidla veroG Dfc- 
tet du(5bam AtinHj Dico quod EHadH A componitur ex ra^ 
rionjbus C B adB A*, & E D ad D C . Nam infigura primi clc- 
mchtij cuius grauia A F D, & ccntrum H , ratia rcct^ E H ad H 
ponderisncmpe A ad H, componitur cx ratioiiibusgrauium A ad 
FadE,re^ariim vidclicctFGadG A, &DEadF'; fed ratio recfta! 
FG ad G A componitur (cx ruppofitionc ) ex rationibus CB ad 
BA,&FDadDCi ergoprc-cdicf^a ratioEHadH A componetur 
ex rationibus C B ad B A s F D ad D C j & D E ad D F , vel cx i;f. 
dem perturbatc fumptis C B ad B A ; D E ad D F ad D C 5 hoc eft^ 
cx propofitis rationibus C B ad B A, & D E ad D C , quod &c. . 

PROP. IX. PROB. L 

Fropofiiotriangulo^c/iipfim^vel quando poffibi/e eft^circ^tm 
cidem infcrihere , itavt cx trihus contacfmm punCfis duo qu^ 
lihct fint dMt4 . 
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SIT triangiilum ABC^^ciaeo data pundaFE , perquaedii- tab.^. 
ccnda cllipfis dcbcat contingcrc lincas A B , C B . PonatUf fig.^ 
problcmi; vcfaaum , fuq; ellipds irifcripta FE D, CDntingcnsre- 
liqiiumlatusACinD. Cumigitur CDadDA conFiponatur ex exlem^u 
rationibus geomctricc datis FB adFA, & CE adE B , erit pun- 
dum D datum, quarc fi iungantur linex D F E, E D , & ipfit da- 
taierunt. Similitcrqs fi bifariam diuidanturin pundisH I K^harc ^ ^ 
itcm data cr unt ; atqucadco ctiamiimd-ar A B I, C qua; dia- ^^1^^^ 
mctri crunt ciufdcm cllipfis. Cumquc in vnnquaque ipfarum , 
centrum didta: cUipliscxiflat ^atqucfibi ipiis in vno, eodcniquc.^ 
pundlo G occurrant,crit hic occurfus datus^atquc adeo d.itum cnt 
pr^diduniccntruG. LinCc-eigitur A G,BG,C G.cruncillar^qux 
exccntro fcdtionis dicuntur s quarc fi vna ipfarum protrahatur^ 
ncmpe F G a pundto G,:itque in produarione notetur G Lxquahs 
F G.-crit punclum L datum, vnacum F Ldiamcrro; Erquia pun-^ 
dumdatum E in fedione ponitur, eftquc coiitingcnsB FpofLtio- 
nc hibita ^ qux igitur ab ipfo puncto ducitur arquidiftans ipfi B 
occurrcns diamctro F L in M , vt cft E M ^ crit pofitione, lorigD- 
tudincdctcrminata, eritque adcandcm diamctrum F L ordmatina 
appHcata . Fiat iam vt FMdata ad M E , itaME ad.iliam hneara 
Y, cuifccctur:EquaHsMN pcrpcndicularitcr cxcicata ;i puncla 
datoM, ad F L pofitionc habitami diuaaq,- in^cfctcrmiiiatt' , abF 
punclo dato, hncaFO ipfiMN ajquidiftante, mngaturLN, &: 
wroducatur Gonec occurrat F O in O. Hoc poiuo datK-m erit pua- 
d:umO ; reClanguium vcraF M N crir arquale quadrato apphca^ 
tx M E, quodrcdatiauhun idixcct hncx F O, ladtudinemqueha- 
het ipfam F Mintcr apphcat;lEM,5c taftum F imericcliam , & dc^ 
ficit figura fimili , 6c fimihtcr pofita ei, qua? diamctro FL , ^ linca 
FOcontiiicturs quamobrcn^diamctcr FL erit tranfiK^Ffum figu- 
IX latus^& F O rcdum . St igitur datis duabus redis lincis sermir 
natisFO, FL , adrcd^osinter fcangulos, inueniamus cllLpfinX--» /^'^^5^^ 
circadiamecruiT: FL, ita vtvertexfit puadum Fa.d redmn angu- ^^^- ^^C*--^. 
hun, & ordiiutim apphcata: m aiigulo B F L poffint , vt M E , rec- 
tangula adiaccntia ipfi F O, quje latitudinciu habeant hn^am mter 
verticemFfcdlionis,&apphcatas ipfasintericdtam^dcftcuntqur 
figurafimili^Sjfimihtcrpofiraei, qiia? hneis FO,.FL^contmetur - 
cllipfis kxc contingct hncam B A in F, Sc tranfibit pcr punclum fc. 
pi<;o iafupcr c^oi huiiifmodi clhpfis ita rranfibit per E , ^^j.^^ 
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fccct,fcdtangatb C,& AC, atqu£ aded problemati fatisfadum 

Ha?c autem fient confpicuaduobus Icmmatibus >ijrdcm retciitis 
litcris, ac fuppofitione, 

LEMMA IV. 

tah 6. C ^ ^ilipfis F E D tranfiens pcr punclum E non contingit lineam 
13 BC.contingatfi polfibilc cft aliam lincam B &:iungantur 
J'^' TK^KE. QiioniamiuKurFBconcingitfcaioncmm F.diamctcr 
lo,[ecundi BG fccabit bifariam inLIincam FK, qua^ iungit contaCtus F K, 
conic. critqucFL a?quaJis L K^ fed ctiam F I cx fuppofitionc c/l a:qualis 
2. [exti . I E i crgo linca E K parallela crir diametro B G, ideoquc non con- 
ucnicnt. At quiaDC adDA componitur cx rationibusBF ad 
F A, C E ad E funtque F D, F E, H D , bifariam fcctar in N I K, 
7. huiHs^ iunda? AN,BI,CK,fcinuiccmfecabnnriiicodcm pundlo ,intra 
fAr«;»«fr/.f triangulum FEDi &proptereapun(flum G infra lincamFE cxi* 
Vontt''^' ^«5 fcdeftctiaminfraFKjquiadu.-etaneentesBF^B K, conue- 
^^'fprimi "i^nt, crgo linea KE non crit parallcla dramctro B G , quod ficri 
con. non potcfl i cllipfis crgo D F E tangct lincam B E C in pundto E , 

LEMMA V. 

tab.ff. O I cllipfis, ciiiusccntrum G contin^cris diias BF A,BE Crcc- 
/^.4^. j3 taslincas in EF^nontangitetiam^A D C inD , cftolineafcc- 
&4c^, tioncmtangensAKO, ^ qujaORadRA componitur ex ratio- 
nibusBFadFA, &OBadEB, conftatpuna^wm conrad:us cffc 
inRsitaquecumAF^AR tangant cllipfim , diametcr A G bifa- 
riamdiuidetFR, qucEiungitcoIitadus,- fed ctiamFD fcCta fiiit 
bifariam cx fuppofirione in N 5 crgoRE parallela crit diamcrro 
A G, ouarectiamFL abipfa diamctro fecabiturbifariam in ccn- 
tro G { crit cnim ex 1, ]. d^., vt F N ad N D, ita F G ad G L ; )tk idco 
JineaGFjhocc/lGPjequaliscritipfiGL^totum parti,quod cfl: 
abfurdum, cfi enim punctum L jncra eiJipfim, ideo intra lincara 
GP. ^ ' 



PROP. 
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^y/ /mc£ reCtji paraholam comingentes inter fe conucniAnt y 
qu^ per contacfuni interceptA tAngentis y & concurfum dnarum 
reliquarH»! ducitur linea ^fc illam^ qu£ iungitreliquos conta- 
ciusyfecabit ^ 'vPeius (eg^enta inter fe ra.tioncm eandem ohti- 
n^ant^ quam quadr^ta. partium bomolog} fumptarum vntus tAtt^ 
gentis . 

SIT parabola AE Qquam continganc treslincx AFG^FED, 
G DC5 ia pun^tis AEC 3 inde iiingitiir GE > prodiN 
catur,vt fccct A C inpiinCtoB; dico ABadBC cflc vtquadra- 
riimcxFE ad qnadranim cx DE. Qiioniamproptcrclementuni 
tercium cuius vcrtex G 5 & ccntrnm E ^ ratio rccl;e A B ad B C, 
pondcrishcmpcC ad A , componitur ex ratioiiibiisgrauium C ad 
D .id F ad A , rcctar iim fcilicct D G ad G C, F E ad H D, & G A ad 
G F : cft atitcm vt D G ad G C , ita A F ad G A erit A B ad BC 
compofitac>:rationibu.s AFadG Aj FEadEDj & G AadGFi 
cx cifHcm pcrturbatc acccpris, hoc cft cx rationibus F E ad E D^ 
A F ad G Aad G F5 imo ex ipfisFE ad E D , A Eacl G F ^ id cx. 
duplicata ratioiicF Ead E D i cft igitur A BadB C: , vt quadratum 
cjc F E5 a<ii qiiacfratum cx D E q[iiod &:c. 



41. 



PROP. yA: TFIEOR. X. 

l)fdcm manentihus iunganttir ADyCj! ff^cantes: fefc i»J{% 
dic-tt pWAcfnm H cffe tn Unca. G E "^ 

r AM irpofTibilc cft , vt H ilr cxtra lijieam G E B , produd.L^ ^^'^-^- 
J. GH5 noncadet inB; fcdinaliud pimciuml ^ iraqucprop- /^•^^'^'^" 
tcr cTcmcntunifccimdum , in quo H cft ccntrum pondcrum: D FI, 
&:grauia.fufpenfafunt AG C. crit rcdt.i A 1 ad I C , hoc cft graue 
C ad A compofitum ex rationibus grauium C ad Gad A y rccla-, 
rum fcilicct G D ad D C A F ad F G : Verum vt A F ad F G,. 
itcmq; vt G D ad D C, ita F £ ad E Di; crgo A I ad I C , crit vt qua- 
dratumcx F E ad quadratum cxE D . Scd iaeadcm quadratoruni 
mioiiccllctiiUuABaiBC; ergovt AIadIC> it3^ AB ^d BC^ 
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&: componcndo, vt A C adl C, ita A C ad C B , & ideo I C ajqiulis 
cft CB, totum vidclicct parti, qiio/lcll abfurdum ^ cadct igitur 
G H in B 3 & proptcrca H cr it in linea G E B , quod &c. 

PROP. XII. THEOR. Xr. 

Si linca c ontingem f ^rAhoUm fecet duAS aIi/ls contingtnteiy 
hdc autem feiiionum fHnHa^& contaclHS earandemtangentiHmy 
dnaius fe inuicem fccantihtts lineis coniangantur ; cuhi ex pvr-- 
tionihus prioris contingentis inter faraholam^ & duas reliquas 
contingentes intcriecfis^erunt tnter fefe vt triangula homologe 
fu*npta^ quorum hafcs Junt rcliqu£ contingentcs , uerticcs vero 
idemfundum^in quo dtCf^tiun^£linc/c f lUuicem ficuerunt . 

REda F D contingat parabolam A E C in E , fccct autem duas 
contingentcs F D C in F, & D i indc iungantur A D, F C» 
qua:fcinuiccmfeccntinH; dico cubum cx F E aiicubum ex ED 
cflc in eadcm rationc^ in qua Cil triangulum F AH, cuiusbafis 
contingcns A F>adtriangiilum D HC, cuius bafis altcra contin- 
gcnsDCs lungantur AC, HH, &: prodiidtae tangentes A F, 
C D, conueniant in G 3 vtrinquc vcro protra(fta b H , fccet A C in 
BjqucE cx alia parte tranfibit per G . Quoniam in elemcnto quar- 
to, in quo H eft centrum pondcrum E B , ^ranium nimirum F A C 
DjTcda ABadBCj pondusnimirumCad A componitur ex ra- 
tionibus grauium C ad F ad Dad A, rccflarum videlicet F H ad 
H C, E D ad E F, & A H ad H D 5 feu ex i jfdcm pcrturbatc fumptis, 
hoceflcxrationibusFHadHC, A H ad H D, & D E ad EF,v 
cadem vero AB ad BCcomponitur cxduplicata rationc ipfius 
F E ad E D j feu cx triplicata ciufdem rationis F E ad E D, vna cum 
rationcconucrfaipfiusDEadEF; fi igitur vtrinquedcmatur ra- 
tio D E ad E F, fupcrerit tripla F E ad h D , hoc eft cubus ex F E ad 
cubumcx h D, compofitus cx rationibusFHadHC, & A H ad 
H D 5 ex quibus rationibus cumitemcomponatur trianguhini.^ 
FH A ad DHC, patet cubum cxFH, adcubum exED,efl'c vt 
trianeuhim FHA ad triangulum DHC, quod&e. 

SCHOLIVM. 
lUudetiam fciendum eft^ c^uod ft inelemento fecundo^cuius 
centrumH^^ grauiftfuffenjafHntQ A C> dH^tnntumrationes 
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€Ogno[cAntur ex tllts fex^ de qmhtss iam egimas^ fy£cipue in 
frohlemAtefeftimofrimtlthri^reliquas cfuatuor nonfolumda- 
himus^verum etiam omnes alias txtfupcriorifgura confpicuas^ 
&/jocquidem exfexu^feftimo^nono^&dectmo frohL llb, w 

PROP. XIII. PROBL. IL 

Hyferh^lam^ ellifftm^ & circulum quadam tinea cotitingat^ 
& fer contacium du&a fevfianis diametro^ ham vnacumtan- 
gente tangens alta ftcet ^ ft data fartium ratio foftrema. 
tangentis' ofortet aUerAntmanifeflare ^quA ft ex fortionihua 
da^^e diametri * 

EStoCcentriimcomfeiflianis AB, quamcontingitliiiea AD ^ 

ciim tcangente A D frcetur ab alia cov^w^cnKc dii<flacx B, hoc eft ^^' ^ 
CA prodiidainE, &:AD inD; Dico ^^nod ii inanifeUafucrit ^J^- 
ratioBDadDEjCciamCAad AEmanifcftacrir. lungatiir C B, 
<;|iuTprodua:a occurrat rc^an? ADmptindo F . Itaqueconftrufta 
erit figura clemcnti primi , cuius centrum D, & vcrtex C i &: quia, r. V ^^n^c* 
cx conicis,triangulum E D A .-^qualc cft triangulo B D F , xrrit D B 14. 6, 
adDE, TtDAadDF,- cft autcm dataratioBD adDE; crgoS: 
ipfa A D ad DF dabitur 5 ^atis verd duabus ratiooibus DB ad 
DE5& ADad D Fj manifeftabimusquoqucduasrcliq-uas^&prop- 
zcxea, dabitur C A ad A E , qiwd &jci, 

PROP. XIV. THEOR. XIL 



Si dUit hne^ circulum^ vel etliffim contingentes producf^ 
€0HU€niajst^& ah alio tn feBione affMmfto functo ducaturtan- 
gens alia^frtores duat diuidens^ quarum cdntaUus^ae dtutfo- 
^umfuncfaduahus fe inuicem fecantihus lineis coninngantur ; 
inde a fun^o feBionis ad friorum tangentium occurfus iinea 
ducatur^h^c froduHa ( cum opus ftt ) tranfthit per rctiquumccn- 
t.aifum^adeout figurx in^e refultans refoluatur faltem in duas 
fguras frimi elementi, ^ 
^IT dliplis , vcl circuli circnmfercntia A B C, quam contin- ' ' . 
O gaut dux lioc^ AF> CD, qu« produaa: coaucniant inE * 

' - - - ' - ^ ^ — - ^y^^ 



STATIC^ CONSTRVCTIONIS 
dudla infupcr alia coiitingenrc FB D fecantc tang^ntem A E in F, 
atqiic C h in iungantur dux Vmcse A E), C F diuidentes fefe iti 
G . lamadaEG^&produda CcumppusfitJ dico illam tranfire 
pcr rcJiquum contad:um B. 

Nam li trcs tani^cntcs conftituant triangulum circa ellipflmjvcl 
circulinn circumicriptumpropofitumj iam c-ftcndimus inprima 
propofitionc 2 . huius . Quod fi cotingcns F B D fccucrit duas alias 
AFE5 CDE inter carum contadlus AC, Sc occurfum E, hoc 
ctiam per rcdudtioncm ad id quod ficrincquit oftcndemus . Non, 
tranfcat cnim (fifieri poteft) iunCta E.G pcr contaCtum B; fcd 
tranfcat pcr N 5 dui5ta autcm aUa contingcntcK I L , qu.-s vtrinque 
produd:a , vna cum duabus E A K , E C L , conftituat triangulum 
E K L, circulum, vcl cllipfim contingens in pund:is A I iungan- 
tur AL, KC, qua? fcinuiccmfeccntinM, Cumigitur ENG fic 
vnica rcda hnca, dux figurcX EDCGFN,EFAG D N fpcda. 
bunt ad primum clcmcntumj idcorcCla FN adFD, hoc cft 
pondusDadN componctur cxrationibus grauiumDadE adN, 
rcdarum vidclicct CE adCD^ & GNadGEi itcmquc in alia 
elcmcnti primi figura rec^ta F D adN D^ pondus nempcNad F; 
duasniminun rationcs ponderumN ad E ad F ficnt ex rationibus 
rcCtarum G E ad G N, & A F ad A E ; idcirco dux rationes F N ad 
FDadND, hoc cft FNad N D , componctur cxrationibusC E 
ad C D , G N ad G E ad G N , &: A F ad A E , hoc cft cx rationibus 
CE .adCD, vS^AFadAE. . : . 

Infiipcr K I ad I L componitur ^x. rarionibus E C ad C L, &: K A 
ad A E j cadcmquc ratio componitur ctiam ex rationibus D C ad 
CL, TBadBD, &:KA adAF^ fcdECadCL componiturcx 
duabusEC adDC adCLi paritcrque KA ad AE componitur 
cx rationibus K A ad A F, & A F ad A E ; crgo compofita cx ratio- 
nibus E C ad D C ad C L, K A ad A F ad A E 5 erit illa quae compo- 
iiitur ex rationibus D C ad C L, F B ad B D, & K A ad A F ; ablatis 
igitur vtrinqucrationibusDCadCL, ScKAadAF^ critrcliqua 
F B ad B D compofita cx rationibus E C ad D C , & A F ad A E . 
Scd y vt ollcndimus , ctiam F N ad N D cx ijfdcm rationibus 
componiturj crgo vtF N adN D^itaFBadBD , &componchdo^ 
F D ad N D5 crit vt cadcm F D ad B D, &: idco N D iequalis crit ipfi 
BDjtotumpartijqnod cftabfurdumj tranfibit igitur EN G pcr 
contaduin 15 , quod 5cc, 

co- 
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COROLLARIVM. 

Cenjlat thm i» ellipfi, tum iu circttlo ejfe F B dd B Dyv: ejl tth.J. 
etmfefitA exCE*dCD^&AFadAE. jy^' j y J 

PROP. XV. THEOR. XIH. ^ ' 

Sidu^ tangentes circulum^inter fe conueniant^quAs fecettan- 
gens alia inter earum occurfum , & contaffus ; re6languta ex 
friorihus tangentihus Jtd occurfumzffque acceptis ^ & portioni" 
tus inter earum contaUus^atquc aiteramtangentem intertelfiSy 
^onflamia^erunt interfefe^vt funt porttones modo diffxtangen- 
iij^ adeout homologa ftnt contermina, 

SIT drctiliis A B C, qucm conringant A E, CE in piin<Slis A tai.j. 
& ducanir alia F h 1) , ^iia? circiilum tangat in B ; fecct verd fig* 5 
A E in & C E in D - Dico F B ad B D cffe vc redangulum E A F 
ad red:angulum ECD. 

lamcx aatcc^denti corollario ratio F B ad B D componitur cx 
rationibus rcdarinTi C E, fiuc E A ad C D^ & A F ad A E , vcl E C^ 
quarcFBadBD crit vtcompofitacx AEadC D,&: A F adCE, 
fiue vt rcd:angulum E A F ad rcd:angulum E C D , <]Uod &C. 

PROP. XVI. THEOR. XIV. 

Si angulis trianguli ad ofpofita vfque latera tres reff^ 
iinedt hifariam angulos fecantes du^xfint-^ in eodempuncto fe 
mutuo diuident ; fgt^^A vcro ex his Uneis confian^ erit ilU 
fecundi eiemeji/ti. 

SIT trinngulum AIE, &ab angulisIA E bifariamdim/iSjdu- 
cantur lineajIC^AGjEN occurrcntesoppofiiislatenbus in * * 
CGN: dico has lincas m codcm p«nd:o b fecari, hoccft tC J 
adC A componicxrationibus IN ad N A,& K G adGI ; &:ideo 
figuram cx hislincis compofitam fpex^^arc adfcaindiimcfemcn- 
tum . Nam ratio E Cad C A, hoc clt fc I ad I A f proptcr angulum 
Ibifariamfccn^um; componitur cxrationibuslb ad b A ad AI^ 



STATIC^ CONSTRVCTIONIS 
vtqucIFadEA,itaINa(iNA;&vtEAadAI, itaEGadGI,- 
crgo E C ad C A coniponitur rationibus I N ad N A , &: E G ad 
GI, qiiod«S<:c. 

LEMMA VL 

DAtis duobt^s circulis lincam vnuma[ue ccntingentem ducere. 

tdb.j. Qlnt diio circiili, qiioriim centra KI, oportet lineam diiccrc, qiia? 

fg*^^' O vtriimqiiccontingat. Ponatiir iam faCtum cffcproblcma, & 
linca contingensfit AF,- iungamus AK,KI, IF : &:quia inprimo 
cafu^cumduo circulilinttequalcSjCtiam K A, I F funr arqualcs, & 
xquidiftantcs intcr fc, cum vnaquarquc illarum cidcm AF pcr- 
pcndicularis fit , erit fpatium K A F I parallclogrammum rcdan- 
gulum, & idco A F contingcns a?quidjflans crit icdix K I s cuni__j 
igitur duo punda Kl data fintjCrit quoquepolitione data linca 
KI, paritcrquc ad ipfam pcrpendicularis K A: quarc datimi cft 
punCtum A5 aquo fi ducatur Iincaa:quidiftans ipft KI cadct hxc 
in lineamAF, & dabitur contingcns A F, quod&c. 
y - Sint dcindc, vt in duobus rcliquis cafibus , circuli inxqualcs , &: 
f *Jo produ(lta K I intcrtia figuraconucniatinL cum contingcnte AF 
• '^i * paritcr produd:a adpartcs circuliminoris, qucmadmoduminco- 

^ ' dcm pundo L contingcns AF in fecunda Hgura occurrit cideni 
KI . Quoniam vtraque ipfarum K A, IF pcrpcndicularis eft ad 
A F , crunt intcr fe ajquidiftantes , Sc propterca vt K A ad I F , ita 
KLadLIi componcndo autcm in fecunda figura , & in terti.L^ 
diuidcndo, crit K I ad I L, vt copofitum cx duahus K A,F I in fecun- 
da figura^ fcd vt carum ditfcrcntia in tcrtia, ad candem H I . Itaquc 
cum tam ratio compofiti , quam difFcrcntia: duorum pr*edidtoruni 
radiorum ad radium minorcm data fir itcm data fit longitudi- 
ne, ac pofitionc anteccdens K I, dabitur quoquc confcquens I L, 5c 
piindtumLs quarc cumab eodempunctoL duccrcpoffimus vni- 
cam tantumlincam contingcntcmlF, $c vnicam alteram tangcn- 
tcm circulum K A , ncccftc eft vt ift:e cadant in contingcntcs F L, 
L A, fcu A FL, quam aprincipio pofuimus tangentcmduos circu-^ 
los . Compofitioproblcmatis manifcfta cft . 
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PROP. XVIL THEOR. XV. 

Si tridn/Tulum tres eirculos cornprcherjclat^ cnius fm^^^HU la- 
tera duos ex fupfo ftis circults cciittngant i ab vncquociue vero 
ano^ulo ad centrumfihi proxiwioris circuli line^ ducarttur : i ftx 
fivlterius producantur ^ ftbi inuicem in idem functit occurrent . 

Slnt trcs circuli , qiioriim ccntra CAB, triingulum ipfbs f^l^ 5. 
comprchendcnsfitL EHjtcingatqueillosinpundtisMDFG yf^. <5i 
I K ; dico, iungantur trcs linc.-e H A, E L <Sc producantur , iii 
idcm pundum fibi ipfis occurrcrc. lungantur lincce D M K^G I, 
fccantcs Jincas E C, L B, H O , in pundis P QN . Quoniam con- 36. tmh 
lingcntcsD E,HF,S^DP,PF funtintcrlcarqualcs,- Latusautem ^J''''^' ( 
EP communceft vtriquctrianouloDPEjFPE^ erunt huiufmo- "'^ 
di triangula iincr fc cXquaIia,proptcreaquc angulus D E P ;rqualis 
eritanguIoF EP5 cumquc cadem rationeanguli MLQ^ QLK, 
fmt ctiam a:qualcs, itemque anguli IFiN^ GHN5 confUt trcs 
lineas E C^H A^L B^fibi ipfis occurrcrc liproducancur ^ quod&:c. 16.2 hul 

PROP. XVIIL THEOR, X\7. 

Buos circuUs A F^DC^ contingant dua rcc7.€ A C ^ & F 
quarum F D priori occurrat in B j iunctis vcro lineis A F^^DC^ 
produc itur D C ^ adeout occnrrat ipfi A F ^ in dicu rccian- 
ffulum D EA aquale ejfe reCianguU C EF . 

QVoniam FE adE A , pondus vidclicct A ad in figura dc- f^f,^j ^ 
mcntiprimijcuius grauia F AC,& ccntrum D>componitur fg^i^f 
'cx rationibusgrauium A ad C adD adF.rcctarum nimirum 
CBadBA,DEadEC,ScFBadBDj vtqucCBadBA, itaBD 
ad F B i crit E F ad E A compofita cx rationibus B 0 ad F B , D R 
ad E C, & FB ad B D, vcl ex 1 jfdcm pcrturbarc acccptis , nempe c.\ 
rationibusBDadFBadBD,&:D£ad EC^ hoc cfl: EF adEA 
crit vt D E ad E C : rcdangulum igitur contcntum lincis cxtrcmis 
E F, E C5 iequale crit ci quod fic a mcdijs quatuor ilLarum propoc- 
UOiulium, ergo 5cc, 
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PROP. XIX. PROB. III. 

Sirtt inter fc dao fic aptAta trinnguU vt reci^rocc vertex 
'VJiiui definat inaltcrius bafim^ atque aJeb eorum latcra Je tnHt- 
cem fecent : diflinguemus in huiufmodt figura fex reCtarum 
rationes , ex quibus^datis quatuor quibuslibet , fit nobis fropo- 
fitum duAS tcliquas inuefiigare, 

tah,%. -r -TViusproblcmatisruntquindccimcafus,* totidcm funt cnim 
fig,6l. JTa ""nicri binari) combinabilesinfcnario. 

L Sint nota? quatuor rationcs G E ad E F s A B ad B C ; A H ad 
HEs&BDadDF: Sintqucindagand^e dua? rcliqua^GHadH B, 
5(:F D ad D B. lunganturdua? vcdix H D, B E/c inuicem fccantcs 
jn I . Qiioniam in clcmento tcrtio , cnms ccntrum I, & grau ia A ; 
H - A 5 D - C i C, funt datx trcs rationcs A H ad H E ^ E D ad D C; 
&ABadBC; dabimusquoqucrcliquas duas rationes (cxnono 
probI.primihuius)HIadID,^^BIadIE5 quarccum in figur.i^ 
ciufdcmelcmcnti, cuiuscentruml^grauiavcroGj H~G; D-F,- 
F,data:finttrcsrationcsGEadEFi H I adl D, 5<: EI adl B ^ ma- 
nifcftabimns (excodcm probl. ) etiamreliquasduasrationcs G H 
adHB.&FDadDB. 

II. Apcriendie fint du:^ rationcs AHadHE^&EDadDC, 
notis rcliquis ; erit hic cafus fimilis priori. 
tab.^» ni. Rationcs^quasdebcmuspatcfacerc fint duie AB ad BC5 
/e«'^4* CEadEF, habitisquatuor reliquis (cauc tamcninhoc cafu nc 
AC5GF fintparallcl^ ; Producantur AC,G F, qua! conucnicnt 
in I. Cum ic^itur A B ad BC componatur cx rationibus AB ad 
B I, & B I ad B C ; itcm G E ad E F componatur cx racionibus G E 
adEIad EF; & in clcmcnto primo^ cuiusgrauia A IG,&: ccn- 
tru m H, data! fint duar rationcs G H ad H B , & E H ad H A 3 & pa- 
ritcr in aliafiguraeiufdcm clcmcnti , cuius grauia B I E, & eorum 
centrumD,datae fint dua? rationcs EDaTiDC,5(:FDad DB; 
apcricmus in prima figura rcliquasduas A B ad bli GE ad EI5 
arquc in fccunda figura duas rcliquas BIadBC;&:EIadtF; 
datae funt igitur rationcs A B ad B I ad B C: , hoc cft A B ad B C ; 
itcmqirationcs GEadEUdEF, hoceft GEadEF, quod crat 
propoficum . ^ 
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IV. Dcbeamiis modo manifcftare diias rationes ED ad DC> 
atqiicFD adDBj fuppofitisrcliquis quatiior . Si dua? ACjGFj 
fmt parallela? iam patcr propofituin i fi vero non fint producamus 
illas vtprius , adcout conucniantinl^ & quia in elcmcnroprimo, 
cuius grauia A I G, 3<: ccntrum H^dantur du.^ rationes A H ad H E, 
G H ad H B, manifcflabimus(cx ^.probl.I.p.jduasreliquas AB ad 
B l5<S<:,GEadEIs funt autcm dat::e rationcs A BadBC, & GEad 
EFi crgo ablatis notis rationibus AB adBI, vidclicct AB ad 
BC3&: G EadEI,aprcpdidlaGEadEF; crunt reliqua? rationes 
BladBC, atqucIE adE Fnotar : quare hisduabus d.itis rationi- 
businprimocIcmentOjCuiusgrauiaBIE, &L ccntrum D, palam__*« 
ficnt rcliquit dux B D ad D F, & D E ad D C, quod erat propofitu . 

V. Quod fi inucftiganda? rationes fint AHadHEj&BH ad 
H G5 confimilifere rariocinio abfoluemus problcma; datis cnim 
duabusBDad DF5 EDadDCin clemento primo, cuiusgrauia 
B I & ceiirrum D,fiunr norce duor reliqu^ B C ad BI,^: E F ad E I; 
cumqucfupponanrur data: ctiam C B ad B A, fidFEadEGjda- 
buntur etiam dui^ reliqua: I B ab B A, I E ad E G . Itaque quoniam 
in primo elemenro^cuius grauia AIC,ccntrumqueH, not^E funt 
dux rarionesIBad B A,&I H adE G , rcliquis itemduas manife- 
ftabimus A H ad H E , & G H ad H B . 

VI. . Sint aperiendiK dua? rationcs A HadH & GE ad EF^ 
habitis rcliquis . Si AC^ GF fuerint parallclaf^conftat AH ad, 
HE cfieincadcm ratione,in qua BHadHGj vS«:idcodatam efrc. 
Deinde quia G E ad EF componitur cx rationibus G E ad AB, 
A B ad B C , «Sc B C ad E F i vt au tem G E ad A B , ita data G H ad 
HBi A B vero ad B C cft dara 5 6cvtBC ad E F Jta dataCD ad 
D E i crgo etiam E F ad E G, qux componitur ex datis rationibiiSj 
crit data . 

Quod fi A C, GF parallcLTnon fint.coniieniant produdlae in li 
& quia inclcmcntoprimoj cuiusgrauiaBIE^Sc ccQtrumD^func 
data:duxrationes BD adDF.&^ED adDC^ reiiquas quoque 
CBadBIj&EIadFEnotas rcddemus; & idco cum ratio nota 
C B ad B A componatur ex rationibus C B ad B I, qua? npta cft 5.5c 
iBadB Ai hafccriamdataerit; ideoque cum inclementoprimo^ 
cuius grauia A I G5&: centrumH^data! fint dux rationcsl B ad B A^, 
& BH ad HG, rcliquas criam AH ad HE, & GE ad EI notas 
cxhibcbimus: quarc cum GEadEF comoonatur exdatis ratia* 
» * uibiw 
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nibiis G E EI ad EF; crit qiioquc ipfa manifefta. 

VII. Diias rationcs G H ad H B, & A B ad B C manifeftabimus 
codcm modo ; nam cafus eft fimilis anteccdcnti . 

VIII. Sint agnofccndc-e rationcs G E ad E & G H ad H B , ha- 
bitis rcliquis quatnor. Datis dunbus rationibus ED adDC, & 
FDad DBcIuccfcuntBI adTjC.^l^c EladEFj compofitavcro cx 
rationibus ABadBIadBC, cft ABadBC, qua? cft data i crgo 
rcliqua A Bad B I data crit,- atquc adco in clcmcnto primo , cuius 
grauia AIG, &ccntrum H , cum dat£e fint dua? rationcs AH ad 
H E, & A B ad B I j duas itcm rcliquas dabimus G H ad H B, & G E 
adEI; componiturautcmratio G EadEF cx rationibusGE ad 
E I5&: E I ad I F, qux data? funt , crgo ctiam illa cluccbit . Quod fi 
paralleliie fint A C, G F, codcm ratiocinio vtcmur^quo vfi fumus in 
lexto cafu. 

IX. Quodfiinucftigand^enuioncsfint AHadHE, & AB ad 
BC, crichiccafus fimihs priori . 

X. Sint duc^ rationcs iadaganda? G E ad E F, &: E D ad D C , rc- 
liquisprcecognitis. Si A C, G Ffint parallelse, propofitum oftcn- 
dcmus, vt in cafu fcxto 5 at fi parallcla! non fucrint G E . E F 5 pro-- 
dHd::e conuenient in I i quarc cum du.-^ rationcs fint datc^ G H ad 
HB5 AH adHEjCtiam rcliquas duascognolccmusjneinpc A Bad 
BIj&GEadEI,- componitur vcro ratio dataAB adBC ex ra- 
tionibus A B ad B I data, & B I ad B C i ergo (Sc ifta^quaf rciiq ua cft 
chiccbir; proptcrcadatisduabusrationibus B ladBC, &:BD ad 
DF in figura primi elemcntij cuius grauiaBIE, & ccntrumD, 
manifcftabimus quoquc duas reliquas EDadDC, &:EIadEF5 
quamobrcmfuntdat^dua?rationesGEadEIj & EI adEFj fcd 
cx his componitur ratio G E ad E F5 crgo etiam ipfa non latcbit , 

XI. At fi rationcsj quas manifcftare debemus fucrint AB ad 
B C5&: B D ad D F, hanc par tcm problcmatis fiiperiori dii^o modo 
monftrabimus. 

XII. Oporteat modoindagareduas rationes A B ad BC^Sc C D 
ad D E j & fiquidcm A C, G F parallelce fint cadcm vtcmur ratfo- 
nc, qua infcxtocafu vfifumus; fi veronon fintjConucniantpro- 
dudt.-eC AjFGinl. Datis duabus rationibus GH ad HB, AH 
adHE, dabimusreliquasduasABadBI, &: G Ead EI5 & datis 
diiabusGEadEFjGEadEI^notificabimus reHquam Elad EF5 
quarc habitis duabus E I ad E F, & B D ad 0 F 5 cognofccmus itcm 

" ' ' duas 
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duas CDadDE,&BI adBC,. habitifq^ diubiis AB ad Blad 
B C, cx quibus fit ratio A B ad BC , li«c fi militcr dabi cur . 

XIIT. Quod fi notificanda* Cnt dux rationcs G E adE & F D 
ad D B crit hic cafus fimilis priori . 

XIV. Sivclimusinda^arcduasrationes AHadHE,&BD ad takS, 
D F prfcognitis rchquis^ iungatur G C fccans diias H E, B D in I K. /{. • 
Itaqiicquiainfiguraprimiclcmciui, cuius grauia ACG, ^ccn- 

trum H manifefta? funrduaf rationcs A Bad BC, &:G HadHB; 
crunt notse rcliqua? duse A H ad A I ^ ^ I C ad C G ^ paritcrquc^ 
cum in aiia figura primiclcmcnti , cuiusgrauia C G F , corumquc 
ccntnim D habitar fint dua? rationcs E D ad D C , & G E ad E F, 
ficnt confpicu» ctiam dunr rchquj? DF ad D K, 8<:GCadCK; 
<juarc IC a<! KC ( compofita vidclicct cxduabus IC ad C G ad 
CKdatis}cog4iofcctur; ideoqucinclcmentotcrtio, cuius grauix 
Aj B-A,- D-E; E,5cccntrum K-^datistribus rationibus ABad 
BC^ ICadKC^&rEDadDC, dabuncurctiamdu^e reJiqux AI 
ad A E 5 D K ad D B 5 modo tamcn A E, B D parallelae non fint ; 
idcirco dat« funt rationcs AHadAIadAEs ScDFadDKacl 
D B5 hoc cft dti;:e ratioiics A H ad A E, & D F ad D B : at fi o^quidi- 
ftantcs fucrint BD, AE^ niininii vcro AC,GF^ problcmacrk 
impoffi'bilc3quod, vtconftctducamus apuftaoEliiicamELjtjuf . 
fccet D F in L , & prodiwaa pcr E, fecct ur i rcaa E K , adco vt L E ' ' 
ad E K fit vt F E ad E G, & iungatur B K fccans A E in Erit ri-^^'' 
igitur proptcr parandas B F, A E , vt B H ad H G, ita B I ad I K 5 Sc 
vt FEad EGjitaLEadEKi rationcs vcro AB adBC, &C D ad 
DEfuntip&fuppofita:, crgo fi cafus po/Tibilis cfictjdcbcrct ratio 
AH adHE cficcadcm acAI adlE , itcm vtBDadDF^ ita_-* 
cportcr^t cffc BD ad DL, quod cum non fit, niliil ccrtipotcft 
dctcritiinari . 

XV. &vItimo, Si rationes manifcftand^e fiat BH ad H G, &: 
CDad D E; caucndumcft vt fiipra uc fint arquidiftantcsB G, " E 
quando duse A C,G F non funt parallclae intcr fc,- cft autem hic 
cafus fimilis fupcriori, itaquc conftat totumpropofitam • 
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^ ■ PROPrxX. THEOR. XVII. 

Si ah fxtremo culufdam rectx gd terminos dterins friori 
gquidiflmtis duns agamus li7ieas ; ifide Jj dtero exlremo prt- 
m£ fiirMcU aUi ducatur recJa fecans inter ^qmdijUntes duM 
frioreslincas: rati<iparallcUrum componetur ex duabus ratto- 
nihus,quarum dtera fitex porttonibus fecantts Itne^i aUa vero 
(xJeTmento^&totarea* inter dcjuidifiantes intertecla ^ & tn 
fuam tpfafecans linea de finit , adeout omHia homologa conttr* 

mina fint . „ „ » , i • „ rv 

tah 8. Clntdii*«quidiftantcs Vmex DC,E K, &abeodcmterminoD 
/r^.<?7. O ducamusdnaslinc.asadtcrminosalteru.s afqt.idiftantis , qi>» 
fiiu D K D E i infuper ab alio termiuo C ducatur alu recTia C 1 B 
fecans D Kin L & D E in B . Dtco ratioiicm cx D C ad E K com- 
poni ex duabus r.ationibus C I ad I B , & B D ad D E . ,Qi.oniani_, 
B C fecat D C vnam parallelatum,fi producatur, akeri ctiam K h 
wotr.aaa:occurrcuaA, QaoniamigiturDCadE K componi- 
fur ex rationibus rcdarmn D C ad A E ad E K ; vt autoii D ad 
AE itaDBadB E proptcr parallclas ; critDC ad EK compo- 
fita e^ 'raxionibiis D B ad B E , & A E ad E K . Veriim in pr mio 
etemcnto , cuius grauia AK D,& centrum B ratjo rett.x A h ad 
- ■ V EK. pondcrtmi videlicct K ad A co.npaoitur ex rat.on.bus gra- 
■ " Lium Kadlad A, reaaru!iini.viru.nDladJ>K,& AbadBI,hoc 
eft rcdarum IC adCA, & AB ad Bj^Ergo rat^DCadE K 
compo.icturexr.atiombusDBadBEiICadC^A, &AB adBI; 
Cu.i;que I C ad C A fiat ex rationibus I C ad C B ad C A vto(..^ 
e B ad C A , ita fit D B ad D E ; crif D C ad E K cojiipof^ta ex ra, 
dom^usDBadBE. IC .adCB; BD •''IDEs & ABadBl. Ve, 
riim A B ad B 1 componitur cx rat.ombus A B ad B C ,^ & Ji Caa 
Bt i cft autcm A B ad B C , vt E B ad B D ; P'^*,^^'^^.""'^ 
DC ad E K componctur cx rationibus DBad Btj IC adL-i}-; 
B D ad D E i E B ad B D, & B C ad B I : vcl cx i)fdem perturbate 
fumptis hoccftcxDBadBE.adBU adDE, IC adCBadBI^ 
imo ex duabus B D ad D E j. & I C ad B I , quod &c. 

COROLLARIVM. 
MaHifeftum efi^quod datisduahui rationihus BDad Z)£;cr 
lCi^dBHdatnrtti<tm ratioDC adEK ex ijfdem compofita . 
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l)f<lem fuppofifii^ ac conftf^uHis ; fiAt infuper N^a ad OP 
coMpoJtta exrationibus B E ad E D ^ CrC 1 ad IB, Dico D t ad 
IK comfoni ex rationibus D B ad M E^ NO ad N P, 

COmponiturAEadEK cxrationibiis A EadDCad EK,- vt- ^^^-^» 
quc A E ad D C , ita E B ad B D : & D C ad E K componitrtr /j- ^7- 
(exantcccdenti; cx rationibus BD ad DE; &: CI adlB; crgo 
A E ad E K componitur cx rationibus E B ad B D ad D fc 3 & C I 
adlB; imo cx rationibus E B adD E 5 & CIadIB; hoc eft AE 
ad E K cfl vt NOadOP,- componcndo autcm,dcindc per conucr- 
fionem rationis, Sc conucrtcndo , crit E A ad A K, vt O N ad N P; 
Ar in clcmcnto primo, cuiusgrauia AKD, &:ccntrum B , rc(5la 
D I ad I K 3 hoc cfi pondus K ad D componitur cx rationibus gra- 
uiu m K ad E ad D 5 rc<aarum vidclicct EAadAK^&DBadBE; 
vcl cx N O ad N P i & D Bad B E j crgo conftat propdfitum . 

COROLLARIVM. 

Patet quod datis duabus rationibus D B ad B E ^ & C l Ad It 
manifefiabimHs quoque rationem D 1 ad JK , 

SCHOLIVM. 

Hinc cuique fas erit inJlrumentumelahorare^cHlusbenefcio^ tab, 10. 
radiorumviJualiumintcrualUmetiatur^nulla prAcogUtta dif- fg^^S* 
tantia^ aut iteratis Jlau\mihuj\.vt confuetum e fl . 

CtrcA D E fmtdn^ reguU faralleU , EL immohilis circa E^ Nouumin- 
jB M verh mcbi/is circa D tanquam centtum , & ex funiio C fi^ pr^^^-a^^ 
duffa alia iinea immobiln^ quafecetvhitibetlineam D E^dnm- t^smairf* 
modo funfium fechonis fit inter extrema DE^ cufufmodi eJl Mi. 
linea CB, Profofitum igitur fit obiecium K, 

Poftto oculo in E attoliatur^ vel defrimjtturifjtrumentnm 
donec linea ziifualis ft indireBum cnm reptU ML^quod con*' 
tinget quan^a per finnacidia EL videbimus obieBumK^ tum 
vero fgAtur^&confrmeturineo ftu infirumentum^ne pojfitin 

H Z f^Ti 
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farum vlUm moucri^ 6" fonatur <n ulus inD,& moueatUY regu- 
U D M circA centtttf^P ^d^net intuamx p^'ftrindcidia D M 
idem purMum K per l/neam vifudlemDK ^ qutbus thjeruatiS 
i^ttteturdfiig^rjterpy^um iJtaiP^tdeltcetiineArm^M CJDM. 
> 'hIs p$fttis , qnia dux rationcs B D ad D £, & I C ad B l Jal^ 
tem praximi haheri poffunt fecundkm numeros.dabttur etiam 
codempA^Oyquj, ck tjfdem comfonitur , ratio videlicet D L ad 
£K{tx 2.c^,pr4^pofitiu7teiJjuius)atqi adcQ^intplligevius qtiettes 
B Cc^ntiftcatunnE K,qu£quide7Jf.cfl interHailumvifualis EK 
'^h acuU dd o^ieeJuyn; fcdeademratipnAiex 7:,l.propQfttionc 
^ ,huius)fciemus quottes D 1 metiejtur,iyfam D Kvifaalem alte- 
ram a^L oculo ad QAi.c/Um i cr^o C^c 

Hty£C a rne paucis perflriCfa^ quay/i. latt patearit^ iiUes^ 
yemq^ne lechr . mlU emm funtadco^ tmplex^ rcciarum 
fibf tnuice^m ^ccurrentium amhages , quJb tn no/Ira elemfnta fion 
refHuanturimodf&liKiea^ealegefeinuicem (ncntt,yVt Jea^one 
qualtket^mutata , CAtcras omnes ^a'/iari neccfc fit '^ Hfr^ 4a't}s 
duahusyaut trtbus rationibus continget fdpc innumeras alias 
p.nefcrii quod^vnufquif^Uein clemento fccundo cxpcrin po- 
taU. teff^ in quo.tunclis DB, BK\ KD.ex^i. ratiombus, datisdua- 
fg %* qmhHslihet inue^i^t aiias 49- 

FINIS CONSTRVCTIONIS^STATICu?:/ 





\ lfum ep app4»djcis Uco^ ad^ccre his prflhUmatiius 
theoremata qu£dam^ partim antiquts geometnA le- 
gibus 5 partim CaualUridna methodo a me foluta > 
quamuis ex fupenus diclis mimme pcndeant. Cum 
tmt» in circulo inutiUter quadraudojjac omnta non inutiltter 
fint inuenta , parerat^vt in eademvolumine luce puhUc a frue- 
rxnm 3 iU*mHis \opfortunius Juis in tenebrts Umf ent . 

AP- 



s 



rr 



t 




APPENDIX 

GEOMETRIC A. 

PROP. I. THEOR. I. 

I/j quolthet tridr/^u!o re^Angulo ScmUho Hypothenufdi. fott^ 
fias ad eam matiris lateris ^ rhtnorem 5 fed harum linearum 
potenti^ feorfim fumpt£ dd eam minoris lateris niaiorem fro- 
portio^icm habent ^ quam ex oppoftis angulus ad angulum. 

IT trunguJum ABCrc(flangiiIirminB, cuiiisHy- ta!/,^. 
pothcnura A C5 mainfquc htus BA. Dico prius fg.63. 
A C ad A B poteftatc minorem habcrc proportio 
nemjquamhabcatanguhis ABC rcd:us ad angu- 
himliCA. Secctur AC bifariamin E^centroquc 
E, ac intcrualloE A5 vcl hC lemicjrcuhis A BC 
dcfcribatur, cuiusquidcm pcriphcria ctiam pcr B pundum traiv 
fibit (cftcnimanguhisadB redus ) dcindc quiaLirtus AB maiiis 
cft latcrc B C^ crir quoquc arcus A B maior arcu B C atquc adco 
fcmicircuh pcripheria ABC noncriciuB puncto bifari^mfectai 
fecctur crgo, & pundtum fcd:ionis fit D s quodquidem intra A , & 
B cadcti iundtis vero hncis D I E, D C, D B, B C, B E, cxcitc- 
tur infuper a pundis B D perpcndiculares B GJ) E ad A C diamc- 
trumj&lincaDH fecctb)faria?nan?ulum A D B; tandcmjquia 
anguIusADCdupIuscftanguh ADE, hoccft ADI ( hoc enim 
facilcdeducipotcft; jitcmqrangulus A D B duphis anguli ADH; 
crit pcrmutando anguhis A D C ad ang ulum A D B , ficut anguhis 
A D I ad ipfum A D H ; eftq; angulus A D C mmor angula A D B i 
( hoceniminminoricirculifcgmcntocxiftit ) crgo anguhisADI 
minorcrit ipfoADH, atqueadcopunctumH inrrapuncta I, 
Bcadct. His itaquc pofitis, quiaintriangulo ADB -^"S^^^^i^^^ 
verticc im bifariam cft fcdus a Hnca D H , crit vt rc(fta A D ad D B, 
itabafis fcgmcntura A H ad H B, fed A I ad H muJto m.agis ad 
I B minorem proportioncmhabct , quam rcdta A H adH B , vide- 
licctADadDBi rcaavcro ADadDB kabct ctiammiaorcm^ 
• — - — pra- 
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uilmds- proportionem, quamarciis AD ad arciimD B i ergo rcda A I ad 
IB miiiorcm habebit proportioncm , qiiam dicflusarcus AD ad 
arcumDB; componcndoantem^ acque pcr coauerfioncm rario- 
nisjhabcbit rcda A B ad A I , fcu A G ad A E maiorcm proportio- 
ncm,quamhabcatarcu$ AD Badarcum AD, & confcquentium 
dupla 5 eft autcm A C dupla ipfius A E i atque A D C pcriphcria 
duplaipfiiis A D; crgo AGadAC, videHcct quadratum AB ad 
quadratum ACmaiorcmhabcbit rationem^quam circumfcrcntia 
ADB ad circumfercntiam ADC, imo quam anguhis AE B ad 
duos rc<itos ; &:corumfcmifles5nimirum ACBanguhis ad angu- 
ium rec^tum ABC,- fed inuertcndo quadratum AC ad quadra- 
tum AB minorem habcbit proportioacm, quamangulus ABC 
ad anguUim A C B . 

II. Dico quadratum A C ad quadratum B C^hoc cfl hneam A C 
adhncam B C porcntia, maiorem haberc proportionem, quam 
anguhis ABC rcdtus ad anguhunB AC. Quoniam cnim vc^x 
A G ad A C maiorcm habuit proportioncm^quam circumfcrcntia 
A DB ad circumfcrcntiam AD C, habcbitinucrtcndo rc<lta A C 
ad AG minorcm ; fed pcr conucrlioncm ratioais , rccfta AC ad 
C G maiorcm habcbit proportioncm , quam circiuTifcrcntiii»^ 
A D C ad B C j Vcrum , vt rctfla A C ad C G , ita quadratum C A 
ad quadratum CB; & vt circumfcrcntia ADCadCB, ita duo 
angiih' tcAi ad anguhun B E C ; vcl eorum fcmi^Tcs , hoc cft vnus 
rc5us ABCadanguIumB A C; quadratum igitur ACadqua- 
dratum C B maiorcm habebirproportioncm , quam anguius rcc^ 
tus A B C ad angnlum B A C . 

III. Dcmum dico quadratum A BadipfumBCmaiorcm ctiam 
proportioncm habcrc, quamangulus BC A ad B A C- nam ( vt 
proxime dcmoaftratum cft ) rcdia A C ad C G maiorem habcc 
proportioncin , quam circamfercntia A D C ad ipfam C B s habc- 
bit crgo A G ad G C diuidcndo , hoc cft quadratum A G ad ipfuni 
CB,- feu quadratum ABadBC maiorcm rationcm, quam cir- 
cumfcrcntia A D B ad ipfam B C , nimirum quam A C B angulus 
adanguIumBEC, &: corum fcmiflcs^ hoccftangulus A CB ad 
angulum B A C, qiiae &:c* 
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PROP. IL THEOR. 11. 

Sf ex eirculi cetitro eiufdem diametrum perfendicuUris 
excitetur^ & a punch eius^ qusd firnul e fl sn peripheria^line x ad 
icrmin$i eiufdem dtametri perducantur^ fiatque tn oppofito f 
rnicirculo arcus , \ uius dicfA ItneA fint radij : Sumpto prdterea 

alt 0 quoUhct puncto ^non antem circuli centro^in eadem per- 
fendtcuUri y al eo ad tilterum diametri terminum rccia duca- 
lur^qua^ad partes diCiifemicirculioppofiti^ceu radio\^circuUris 
linea ftt ducfa ^vel ita fecctur^ vt ad eiufdevi circnli femtpe- 
ripheriam eandem habeat proportionem^ quam quadratum rad q 
fuppofiii ctrcnli ad id eius relt<S Irncd^quam ab af^umpto punfto 
dcduximus y itemq\ ahcodem linea deducatur ad alteramfaCii 
arcus extremitatem ; Vrocrcahitur ab his reciis quoddam recf /- 
lincum fpatium^ fednjnk cum duobns illis aycuhus CHruilineum 
dliitd mixtHm \ quod priori xquaU eritx 

SIT circiiliis ABC5 cuiiis diamctcr A eiiifqiicccntrumDj, tah.^. 
a quo linca ad rcdtos angulos crig.itur (iipra AC > indc a fi^-^g^^ 
pundo B , quod cllc dcbct in fcclionc periphcria: ^ ducamur Hnc.r- CT J^^ 
]^ A5 B C, ^ ccncro B, intcrualloquc altcni iUaruni B B C arcus 
CG Adcfcribatur j hunptoautcm quoliBcr alio punc^oE iunga- 
turE A> ad cuius intcruallum, hAo ccntro in H, intclligamu?: 
arcum AKCH dcfcriptum, quiadciufdcm circuli fcmipcriphc- 
riam candcm habcat proporttoncm , quam quadratum cx D A 
adquadratum cx E tum dcniqficiunda E H y dicorcdilincuni 
fpatium ABFE vtriquc fpat io x'qualc cflc^ncmpc mcnifco G K,;. 

circuli parti F C H , Scd ficri ipfa fpatia prius oftcndcndum cft . 
lungatur C Es & quia pundla B, E lumpfimus in pcrpcndiculari 
DbE cx ccntro ad diamctrrum AC crccta patet did^os arcus 
A G C^ A K C H pcr duos did:f diamctn tcrmin^s C,& A traniirci 
dcindcquiatrianguhmi D EA r<?cl:angulum cfl inD^ atquc ia-A 
primo cafulatus D A maius cfl: latcrc DH ^ in fccundo .uitcin mi- 
nus illo ; habebit quadratum cx B A ad qiudratum ex A D in pri- 
mo cafu minorcm ; at in fccundo maiorcn? pFoportionem , quain 
angulus BDA adanguhun DE A; quani duo vidclicct rccl:i ad 
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anguliim CEA; imo qium fcmipcriphcria circuli radij E A ad 
ciufdcm circuli arcum CK A 5 lcd vt idcm quadratum A E ad 
ipfum A D , ita cadcm fcmipcriphcria circuH radij E A ad arcum 
H K A ciufdcm circuli ; crgo in primo cafii cadcm fcmipcriphcria 
ad arcumHK A habcbit minorcm 5 atinfccundo maiorcm ratio- 
ncnipquam adarcumCKA,- & idco in primocafu HKA pcri- 
phcria maiorcrit 5 fcd infccundo minor iplaC K A, conftatquc^ 
proptcrca in illopundlumHcxtra, inhoc autcm intra circulum 
A B C cadcrc j quod cum ita fit fccabitur linca C B ab ipfa H F E 5 
atquc adco ficnt propofita fpatia . Hoc itaquc prarmiflb iaxiL^ 
quod propofitum fuit oftcndcmus. 

Quoniam rc<fla B A dupla cft potcftatc ipftus D A crit quadrans 
BCG A duplus quadrantis BD A ,• vcrum ciufdcm quadrantis 
BDA dupluscft ctiamfcmicircuIusCB A ; quadrans igitur BC 
G AarqualiscftfcmicircuIoCB A,- vcriim quia quadratum DA 
ad quadratum A E, vidclicct fcmicirculus C B A ad fcmicirculum 
radij A E candcm habct proportioncm , quam arcus H K A ad fc- 
mipcriphcriamcirculiciufdemarcus , quam vidclicct fc(^tor EH 
KA ad fcmicirculumciufdcm fccfloris, crit fcmicirculus CBA, 
quadrans vidclicct B G C A a?qualis fccftori E H K A quod fi com- 
munc aufcratur fpatium , rcmancbic ipfum F B A E 5 quod rcctili- 
ncumcftj arqualc vtrique ^ mcniko G K , fpatio FHC, 
quod &:c. 

PROP. III. THEOR. III. 

Ijfdem fofitis f! in frimo cafa D A ad JE fnerit potentia 
ifffulffefquitertiay&infecuHdofubquadrupla frofortione ^erit 
drcMs CH duodecima fars fcmiferifheriM iffius circuti. 

QVia primum in primo cafu ponitur quadrarum cx D A ad 
quadratumE A, vt 3 ad^j crit arcus H K A ad fcmipcri- 
phcriamcirculiciufdcmarcusjvt 3 ad^jhoccft vt 9 ad 12 . 
Rurfus quia D A quadratum fubfcfquitcrtium cft ipftus E A ; & 
trianguIumDEA infemicirculocxiftit (quodangulus adB rcc- 
tusfit; critD A latusinfcriptitrianguHarquilatcri, ^proptcrca 
angulus D E A fcxta pars crit quatuor reaorum,- ipfius vcro du- 
plum , tcrtia pars crit quatuor rc^^orwra 5 fcd duorum rcdorum * 

partcs 



G E O M E T R I C A. 
partes crit; qiiarc ctiam circiimfercntia C K A ad femipcriphc- 
riam circuli ciufdem arcus crit ^ vt 2 ad 3 ; imo vt 8 ad 1 2 ; at in- 
ucrtendoeadcm fcmipcriphcria ad cundem arcum cric^vt 1 2 ad 8 ; 
verumarcusHKAadcandcmfcmipcripheriam fuit, vt 9 ad 12; 
ergo ex «quali arcus HK A adarcumCK Acrit vtp ad 8 ; indc 
pcrconucrfioncm rationis, Sc conuertcndo crit diffcrcntia ipfo- 
rum , nimiriim arcus C H ad arcum C K A , vt i ad 8 5 idcm vero 
arcus C K A ad femipcriphcriam ciufdcm circuli cft , vt 8 ad i i ; 
crgorurfuscx^quali crit arcus H C adlemipcriphcriam circuli, 
vt j ad X 2 . 

• Etinfccundocafii, quiaponitur quadratum ex D A ad ipfum 
ex A E cffc vt I ad 4, crit & arcus HK A ad femiperipheriajn ipfius 
circuh*, vt i ad^; cft: autem anguhis AEC tcrtia pars duoruin 
re^ftorum, hoc cft circumferentia AHC ad femipcripheriam-*» 
ciufdcm circuli cft vt i ad 5, vcl vt i ^ ad 4 ; ergo inuertcndo didta 
remipcriphcria adciufdcmarcum A HCcrit vt ^ad i } 5 idcoq; cx 
itquaharcusHK Aadarcum AHCcritvt i ad i^,- quarcAKH 
adHCcritvt i adj; cftautemfcmiperiphcriacircuhjcuius arciis 
A K H ad hunc ipfum arcum , vt 4 ad i ergo rurfus cx cequah fc- 
mipcriphcriadrculi, cniusarcuscftHC adhunc cundem arcuiii 
cric vt 4 ad j , feu vt 1 2 ad i , quod &c. 

PROP. IV. THEOR. IV. 

v»a ofpojitorum femicirculorum eiufdem circuli du» 
'infcrifti quadrati latera afflicentur ^ fiatque in rtliquofemi^ 
<trculoarcui ^cuius dil^alatcra fint radij 'y trian^ulum reCfan* 
gulum ifofceles ^quod abiftis apflicatis &diametro conjlitui' 
^^^^ft^iio inter conuexam^ & concAuam peripheriam interic- 
^o dquate erit . 

SI T circulus A B C D, atquc A B, B C fint latera infcripti qua- tah.%, 
drati femicircula A B C apphcaca , icaut cx his , & dia- fig.ji^ 
«ictro AC conftct trianguhim ABC redtanguhifr ifofceles; 
tum veroccncro B.inceruallo B A, vcl ipfi itquali B C arcus A D C 
dcfcribaciir intra alium fcmicirculum A DC. Dico trianguhim 
ABC arqualeefremcnifcoD, cinimirumfpatio, quod intercon- 
cauam periphcriam fuppofiti circuli, 5«:conuexam<lcfcripti arcus 

I ' " inter- 
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intcrijcitiir . Eft cnim oftenfuiii in /ecnnda huiiis propofitione, 
quodquadransB ACfir^Equalisfcmicirculo ACD j fi igitur au- 
feratur communc fpatium remanebit triangulum ABC «equajc 
jmenifco Dy quodckc. 

PROP. V. THEOR. V. 

S( inquodam femicirculo infcrihAtur quodlihet triangulum 
peliangulur» i defcriptis ^cro duobus femicircnlis ^ c^uorurn dia- 
metri fint latcra circa angulum recfum infcrifti trtanguLi ^ ita 
<vteorum fertpJjeri£ extra circulum cadant ^ cfuodinter conue* 
xam^& concauam pcrtphertam intertjcitur fpatium ^quale erit 
infcrif tc triangulo > 

tah.^. QlJ fcmicirculus A B C , & infcriptum trianguluni redangir^ 
/^•72- O ABC; defcribanturfemicirculi BCD, ABE5 di- 

cotriangulum ABC duobus mcnifcisE, D fimul fumptis a?quale 
cffe . Nani fcmicireulus A B C fuper liypo t hcnufam A C dcfcrip- 
tusjduobusalijs femicircuEs a?qualis eft , dempto proptcrca com- 
muni fpatio, rcliquum triangulum ABC xquabitiir compofito» 
cx duobus reliquis nicnifcis E,. D y quod Sic. 

PROP. VI. THEOR Vr 

Si in altero opfo fitorum femicirculorum hemthexagonum in^ 
fcrth/itur^ tn alio z>ero /emicirculo {^fupra eius hafimyJegmeH' 
tum cuiufdam circuli defcribatur ij s fimile ^ qud: tnjcrtptum 
femthexagonum fupereminent \ i/num ex iftis fimul curn illo 
fpatio inter conuexam , & cortcauam peripheriam intericcfa 
xquale erit prjtdicio femihexagoito ^ 

tah.S. O I T circulus D E , cuius diametcr A C , fitquc A F C fcgmen-- 
/^•73« *J ^^^^ circuli , fimile vniE G C y quod infcriptofcmihexagono 
A BE C fuperftat ^ dico hoc fegmcntum E G C vna cum menifco 
E F a?quale eflc hemihcxagono A B E C . Quoniam A C q uadru- 
pla eft ipfius E C potcntia j critfigura A FC a^qualis duplo feg- 
mcnto E G C , & duobus B £ , B A fimiliter inter fe a:quahbus ^ 
itaquc cuna fcniicitculus E fcmicirculo D fit a:qualis ^ fi afemicir-- 

culo 
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G E O M E T R I C A. ^ 
\fL, ' ciilo D auferantur tria regmenta CEjBE^BA^&a fcmicirculo E 

^ ' tollatur fcgmcntum A F C dcficiens vno fcgmento C G fiiper- . 

crit fcmihexagonum A B EC ^equale mcnSco F E excedenti fcg- 
Y jncnto E G C ^ guod skc^ 



0 



:a 

Ll- 
9 



PROP. VII. THEOR. Vn. 



jl <:ylindri portidduahtis femieUif lfthus ^'vil femicircnlis 

Jertu^ quarum communis fecfio ftt fecundji diameter , vnk ctim 
conuexa cylindri fuperfcie inter eafdem femifectiones coni- 
j caj JnteriecJa^ fuhfefquialtera efl cuiufdam ei circumfcripti 

ff frifmatis triangularij ^ 

! 

j ^Ktelligatur circumfcriptum parallclcpipedum , cuidam fcmi- tah.^. 

^ 5 1 cylindro, cuiiisoppofitxbafesfint femicirciili; hocaiitenx-rf /^.74. 

vnacumfibi infcripto fcmicyhndro fecetur tranfucrsc plano ali- 
^ quo, vt fiat in parallclepipedo fei^o B K QA , at in fcmicyiindro 

BC Aj&rcdiaBAiitcoinmunisfcdiofecantispIani, atquepa- 
rallelogrammi pcr axem , iuxtaquod femicylii-idrus exiftit ^ tum 
^ vero per B A planum aliud tranfcat abfcindcns vtrunque foliduin, 

\^ \ faciatqiie fcdionem BL P A in parallelcpipedo , 6c in femicyhn- 

dro ipfam BD A . Dico , quod portio cyhndri contenta duabus 
fcmicyhndrifcdtionibus,fcufcmiellipiibus BCA.,BD A, atquc 
ca cylindri curua fupcrficie inter ealdem fcmifcdlioiies conicas 
intcrietfla, fubfcfquialtera c/liibi circumfcripti folidi ( prifmatis 
■ncmpe triangularis , vt oftciidcmus) contingentis infcriptaniL-* 
^ portioncm in pundtis B A^ (S<: Hnea C D i funt aiitem eius oppofit;^ 

^ hafcs triangula A QP , K B L . Sccetur B A bifariam in E , lun- 

ganturqi CE,E D . Quoniamplaniun K LPQcontingit portio- 
ncm cylindricam fccundum redam CD, cftque QK communis 
fcclio pJanorum KLPQ5BKQA 5 crit K Q^contingens fcc- 
tioncm BCAin C- vcrum quia duoplana ^equidiftantia parallc- 
Jcpipedi, ncmpc KLPQ^ ^ illud oppofitum ^in quo reda B A, 
fccunnus plano AK^critcommunis fcdio QKcontingcns fcctio- 
ncm B C A in C a^quidiftans communi fedtioni , vel fccund* dia- 
nictro B A ; 5c ideo iunaa E C erit femidiainctcr coniugata ipfius 
B A . Similitcr oitendcmus L P contingcntem fcdioncm B D A in 
D5 a:quidiftantem ciTc cidem B A, proptereaquc ED femidia- 

l z mctrum 
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mctrum cflc coniugatatn ciufdem B A . Dcinde quia K B^QA hnt 
communcs fcdiioiies plani fccantis KA , duorumq; sequidiftani 
tinm triangulorum K B L, QJ\. PCfunt enim partcs duorum aeqiii- 
diftantium planonim parallclcpipcdi ) Sc contingunt ipfa irian- 
gula cylindri portioncm in pundtis B A,- crunt duas rcd:;^ BK, 
AQjion tantum parallela? intcr fe, verum ctiani contingcntcs 
fcdionem B C A in pundlis B A ^cxquo fcquitur^ quod did.u B K, 
AQfintctiam ccquidiftantcscidemfemidiamctroG E . Paritcrq; 
codcm vfiratiocinio oftcndcmus rccflas BL, A P in ijfdcm duobus 
pundis BA fcdioncmBD A contingcrc, $c cffc intcr fc, 6c ci- 
ccm fcmidiamctro E D parallclas , quarc fpatia K A, BP erunc 
parallclogramma, & idcirco Qjv, P L crunt intcr fc parallcla? , ac 
a:quaIcsjVtpotca:qualcs vnitcrtia?B A , cx quofit, vtfpatium KP 
parallclogrammum fit ^ itaquc circnmfcriptnm fofidum Qj^P 
prifma crit^ cuius oppoiitie bafcs triangula funt K BL, QAP, 
Extcndamus infupcrpcr rcdlamKL, ^ pundtum-E-pIanumab- 
fcindcns prifma, .I^ciinfcriptamcylindri portioncm , litquc prif- 
matis fcdtio triangulum KEL tum dcniquc per quodlibct af- 
fumptum pundlumF in lincaBA planum alind agamus cequidi- 
flansipfi CDE fccans pyramidem K BLE, 3c rurfus vtrumquc 
didum folidum, finrquc dudtorum plaaorum fcdtioncs GNF> 
IM F, H F O j & quonia idcm planum K A fccat plana intcr fefc pa- 
rallcla triangulorum QP A^ CDE, IMF^KLB, cruntomncs 
eommunes lcdioncs QA ^C E^IF^ KB, intcrfccequidiftantcs, 
itcmque omncs A P, E l\ F M, B L , paritcrq; QJ^ C D, I M, K L 5 
quarc, vt B E ad E F, ita K E ad E Gjatquc LE ad £ N . Cum igitur 
dvix i(la:poftrcma? rationes fimilcs fint^ neccffc e^l: rcdtam G N 
njquidiflantcmcffcipfiK L . Pra:tcrea quia qiiadratum cxCEad 
ii.primi quadratumcxHFcft vt rciStanguIum A E Badrcd^angulum AFB; 
c«»/c. & in cadcm rationc cft ctiam quadratum cx E D ad quadrarum cx 
FOi erit rc(fta CE ad HF,vt EDadFOs cftqueai>gulus HFO 
f qualis angulo CED(quod C E f quidiftct ipli H F; & E D ipfi F 
triangula igitur G E D, H F Ofimilia crunt, proptcrca ctiam la- 
tus H O parallclum crit ipfi C Djquod cft latus cylindri, cx quo fc- 
quitur candem HO rcdam lincam cflc , vtpotc cylindri latusj; 
ItaquccumHO parallela fitrc(ftxCD, crititcm parallcla rcftis 
IMjKLjc^GNi atquehocpadotrianaula CED,IFM,KBL, 
GNF;^ 6c HOF jfimiliafunt. HisoftcuIisjquiaqu,;dratumC£5. 
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hoccftipfumlF adqimdratumFH eftjVtrcdanguhim AEB ad ihUTrv. 
rcdanguInmAFB,- critper conucrfionem rationisrcdtangulum 
A E B, hoc eft quadratum E B ad quadratum H F, vt quadratum I F 
adcxcefTum fui ipfuis fupra quadratum HF; verum , vt quadra- 
tumBEadquadratumEFjitaquadratuniKB, feuIF adquadra- 
tumGF; quare vt quadratum IF ad didlumcxccffum, itaidem 
quadratum I F ad ipfum G F 5 &: propterea quadratum G F ieqiialc 
crit cxcefiiii quadrati I F fupraH F quadratuni; hoc cftquadratum 
HF vnacumquadraroGF asqualc crit quadratoIF,- Imo trian- 
gulum I F M prifmatis C L E p?qualc erit triangulo G F N pyrami- 
dis K B LE vna cum triangulo HF O fcmicylindriccT portionis j 
paritcrquc triangulum CED ciufdem prifmatis a?qualccri: tn- 
anguIofcmiportionisdicta^CEDB, ncmpe fibiipfis cumquC-»? 
ctiam triangulum K B L prifmatis .Tqualcfit triangulo pyramidis, 
hoc cfl /ihi ipfi , erunt omnia triangula femiprifmatis C L E arqua- 
lia omnibus rriangulis diLfl.T fcmiportionis cylindri vna cu omni- 
bus trianguiis p yramidis K B L E: hoc eft femiprifma C L E f qualc 
crit fcmiporrioni cylindri CH DB vna cum pyramidc KBLE, 
atque adco totum prifma xquabitur toti portioni CADB vn.t 
cum duplo didvT pyramidis ; vcrum diiplum ciufdem pyramidis 
tcrria pars eft totius circumfcripti prifmarisi crgo dua: rchqun* 
tcrtia? partcseiufdemprifmatis a^qualcs q^.vwm cxpont.r porticr.t 
cyhndri, &idcirc6 h.Tc cadcm fubfcfquialrcra cnt pra^didi cir- 
c umfcripti prifmatis QB P , quod vScc. 

COROLLAIUVM L 
7:\v z// hiiius dcmonftrationii f/itet^ quod^ defcriftA ilU , 
{jlindri fortio Jecctur qAolibct fla»o HFO xc^uidtfixnte ipf: 
C E D^z>72uwciuodque fegmentum fffitts^ cuiufmodi eft HFO B 
dquale eft ftbi c:rcumfcrifto frifnati I FL^dcnipto ex eo fyra- 
midts frufto Utente in ecdcm frifnjritei faritcrque aliud feg- 
mentum reliquum aquatur fibi circufrjcrifto fyijmatt J^.^t ^f^ 
alUtis tamcn fyramidihus K B L E^C N F E , 
COROLLARIVM IL 
Item conftat triangulum comfafitum cx fcnjdU^^fetrtJ cofi- 
iugatis diCfArum duarum femielliffium ^ zel (emic^rculoru 
%)nit cum ea partc lateris cylindri tnter eafdctn femidiametro i 
interte^a.hocefitriangiilumC EJy hafi circunffripti fr fma- 
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Si fcr edndcm re[fxm iACCHtem tJi fUno parallelogrammi ^ 
quod ejfba fisfemicylindri tria enndem femicylindrHm fecantia 
flana cxtcndxMtur^vt feCiiones femielLipfes fiant^vcl femiiir* 
culi : quam proportionemhabent line£ iungentcs verttces dic* 
tarum [emieUipfium vel femicirculorum ampleiJentiumportio- 
nes cylindricai , eandem inter fe obtinebunt forttones ipfa: 
eruntquc dict£ ttmgcntes in eodem cylindri latere » 

SIT femicyliridrus, ciiius bafcs femicirxruli ABC,IGH>- & 
pcrrciStam ED iacentem in parallelogrammo AH agantur 
tria plana, quarum fetStiones rcmiellipres lint aut circuli , E BD, 
JEMD, EGDj dcindc ( cum centra bafiiim fintKL) iungatur 
KL, quae erit axis cylindri,- Indc a puncSo Ldiiitta pcrpendicu- 
lariLB, fcmidiametronempc coniugata jpfiAC, tranfeat per 
hanCj&axem LKpIanum fcmicylindrum fccans, quod faciat fc- 
(Stionem LBG K parallelogrammum , & fecct plana femicllip- 
fium,veIfcmicirculorum 5 vc communes fcdtiones fintFB, FM, 
F G i crnnt puncfta B M G (vt oftendcmus) vcrtices ditStarum femi- 
fecStionum conicarum. Dico portioncm cylindri, quam amplec- 
iunrurd.ua: femifedionesEB D,E G D, adportionem contentam 
duabus E B D 5 E M D 5 effc vt cft linca B G ad B M . Intelligamus 
duCtum planum fquidiflans parallclogramo per axcm AH,vt fccct 
cylindrum, critqjfectioparallclogrammiim i &:communis fectio 
huius fecantis plani parallelogrammi LG, nempe red:aON 
a?quidiflans erit axiL K, &: propterea etiam lateribus cylindri,quf 
ilmul funt in fecante plano, ex quo fit , vt omnes linca? diK^ta: intra. 
hastres srquidiflantes , nempc ST^XY^VZ, PQR fimiliter fc- 
ccntur a re<fta O N ( funt cuim communes fciitiones dicti fecan- 
tis plani, acdidtarum fcmifcdtionum ) cumq; dictum planiun-^ 
fecans Ct f quidilbns parallelogrammo A H, erunt rcdf X Y, V Z, 
P R a^quidillantcs eidcm E D , fed linea S T ipfi AC ideo fi- 
cuti T S h\hnm\ fecatur in N ab ipfi BL , imo ab ipfa N O ; ita 5»: 
linca PR bjfariam in Q^fecabitur ab cadcm NO, hoceft ab ipfa 
FG; idem djc dc rcliquis Xv.^ds XY^ PR5 quare conltat redtas 
BfjMFjGF, cflcfcmidiametrosconiugatasdjametro ED com- 

muni 
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muni fcmicllipfibiis, vcl femicirculis E B D, E M E G D 5 ideoq; 
pcrrpiciiiim efl piinda B M G efle verticcs earimdc m fcmifcdio- 
niim. Itaqiie ( vt randem propofitiim oftendamus) cum portio 
cylindri E G D B ad portionem E M D B /ic vt prifma priori por- 
tionicircumfcriptunij cuius bafis ^qualis eft triangulo BFGjad 
prifmaaliud altcri portioni circumfcriptum bafim habcnstrian- 
guIumipfiBFM Sfquale; cftqMC vtrique prifmati altitudo com- 
niunis , dupla ncmpe perpcndicularis cius , qux a jpundto E duce- 
rctur ad planum parallclogrammi L G 3 crunt infcriptse portio- 
ncs intcrfcfc, vt trianguIumB F G ad trianguluin BFM, imovc 
rediaGB ad BM^ quod &c. 

PROP. IX. THEOR. IX. 

Offcfidendum e {! in hdc fequemi figt^ra , cfuod prifma^ cttius 
ftppoftd hafes funt trianguU AI^^D F6^ vna cum eoprtfmate^ 
ittitis oppoftt£haf€s funt )ri&ngtila LTI^E F Z^dcmpto quadru- 
flopyramLdts^ cnius hafs K X & vcrtex V\ cum tllofrifmate 
ttemahlato^ cnius hffis triangpUHm /f Lp^ vr/um.^', latus recfa 
AD 5 ^quale eft duabus cyUndri portioiuhus L^^ E $ & 
Lj E^G. 

SIT cylindrus duobusplanisdiuifus, na vt fcclioncs A 5? S D, ^t^.^- 
AGD fint fcgmcnta cllipfuim, vcl circulorum, qu.T fccent fg-y^-^ 
fcfc fccundum rcd:am A D fupra ccntrum V circuli vcl ellipfis 
A G D; fcda vero bifariam A D in T iungatur T V, quam vtrinquc 
protrahamusj vc occurrat circulo^ vel cllipli A GD in pundis 
C G 5 inde fumpta G S c-cquali ipfi C T,pcr punCla V S, G agan- 
tur .Tquidiftantcs rcdce A D , vt funt V M ffe , L S ^ & H G , qua? 
vtrinque produd^ occurrant duabus iunctis A L, D E protradis- 
in pundbi I, & F^ tum autcmduc G 8 latus cylindri^&: ;\ punctis I F 
lineas 1 5, F ^ .Tquidiftantcs cidem htcri G 8 , occiirrcntefquc^^.? 
Iinc:c tranfcuntipcr 8?parallcla:rpfi IGF,inpunCt is 5 iun^^ts^ 
prarccrcarcdtis^ A, 6 D, T^cxtendamus pcr lineas 3 I, I A pL\- 
num fecans cylindri portronem incra propoiita fcgmcnta inter- 
eeptam, faciatque in ipfius fupcrficie conucxa , oculiique lubiedta 
Eneam 9 L.Etquia 3 I pacallcla eftcylindri lateri G 8 , mio axi 
ciufdemcyliadri. 6c rc(^ti ILA parallcla cft iph G C , cum pla-^ 
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TiUm C 8 G per axem extenfiimjfit xquidiftans plano per 3 1 , 1 A , 
crit rcda 9 L latus cylindri, 5c idco parallcla linea? G 8 ; Indc du- 
^a a ccntroVlincaVK, diametroncmpcparallclogrammi con- 
tentilineis^fV, VGin angulopt VG , agatur in plano triangult 
A I 3 linca K X ipfi 3 I a^quidiflans, & MX, L Y cidcm 3 A parallc- 
Ixy conueniantqucMXjKXinpundoXj retfta vcro Y7 Z «qui- 
diflet ipfi I F. His luppofitis concipiamus prifma , cuius oppofitac 
bafcs triangulaAl3,DF^5 iremq; aliud bafcs habcns oppofita^ 
triangula L YI , E F Z i indc pyramidcm, cuius bafis triangulum 
MKX, vcrtcxautcmpuna:um V. Dico pr«dida duo prifmata, 
dcmpto compofito cx quadruplo di^x pyramidis, &prifmatc, 
cuius bafis triangulum ALp^^ altitudo cadcm, quam habcnt 
priedida duo prifmatajXqualc cfFc duabuscylindri portionibus 
8E5 G, L7E 5 G. 
Qupniam quadratum I A ^equalc eft quadratis AL, LI , vna 
cum duplo rcdanguli A L I , crit quadratum I A .tqualcquadrato 
AL vnacumduplo rcdanguli AIL, dcmpto quadrato IL,- fcd 
duplorecStanguIi AIL a?quaturdupIumquadratiMKi ergo qua- 
dratum I A sequalecritquadrato A L vna cumdiiobus qiiadratis 
MK-LIj proptcrca triangulum A 3 I maioris prifmatis cequalc 
crit triangulo A 9 L portionis cylindri, fimul cum duplo trian- 
guli MKX pyramidisj dempto triangulo LYI prifmatis mino- 
ris ( fiint enim h^ec triangula intcc fe fimilia , & fimiliter defcripta 
fuper lateribus didorum quadratorumj . Pri^terca quia duplex 
rcc^languhim BHP ^ hoc cft duplcx quadratum ON , fiipcrat 
duplum redanguli RPH dupiici redangulo Qj-IP, & quadra- 
to PH bisitcm afTumptOj hic autcm excefliis «-equatur quadrato 
QH-QP#f.PH5 crit duplcx quadratum NO maius quanrL^ 
duplum rcclanguh RPH quadrato QH- QJ^^f PH, vel , quod 
idcm efl , duplum quadrati N O - QH ^ QJ? - P H aequale crit du- 
plici rc(5ianguIo R P Hs additifq; communitcr quadratis R P^ P H ; 
quadratum RH xquale crit duplici quadrato N 0,vnacum qua- 
dratisQPjRP-QH.-namaddendo quadratum PH ad-PHnihil 
remanct.Quarcetiamtriangulum R^Hmaiorisprirmatis a?qua. 
lcerit triangiilis fibi ipfis finiilibus, & fimilitcr dcfcriptis luper 
diAh quadratorum lateribus tanquam bafibus , nempc duplici 
triangulo , cuius bafis NO pra?did:a? pyramidis, vna cum illo, 
cuins bafis R P cylindriportionis infcriptw maiori prifmati, fimul 

ctiam 
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ctiamciim cotriangulo inbafiQPconftitiito , cylindri portioMi? 
infcript^ miiioriprifmati, dempto triangiilo QH2 eiiifdcm mi- 
jioris prifmatis. 

TandcmquiaqiiadratiimTG «qiiale cft fibi ipfi vnaciimqua- 
drato SG eodcm dcmpto, crit triangiiliim TG 8 maioris prif- 
matis (^qiiale cidcm triangiilo T G 8 portionis maioris cylindri 
vaa cum triangulo S G 7 minoris cylindri portionis , dempto co- 
dcm triangulo S Q 7 , vtpote prifmatis minoris; Cum igitur om- 
nia triangula A 1 5, R H 4,T G 8 &c. femiprifmatis maioris,a;qua- 
l'u fint duplo omniura trianguIorumpyramidisMXK V^nempc 
M K X 5 eorumq; quorum bafes N O &:c. vna cum omnibus trian- 
gulis, ncmpe A L p ; ijfque quorum bafcs R P,TG Scc. maioris 
fcmiportionis cylindri infcripta? prafdid:o maiori fcmiprilinati, 
fimul cum omnibus triangnlis, nempc SG7 , ijfquc quoruai-.» 
bafcs QP Scc, minoris fcmiportionis cylindri infcripta? minori 
femiprilinati L YG , dcmptis tamcn omnibus triangulis Ll\\ 
QHi , SG7 Scc, didi fcmiprifmatis minoris,- crit fcmiprilina, 
cuius oppofita^ bafcstriangula AI3, TG8 cequaleduplo pyra- 
midis, cuius bafis triangulum MKX, vcrtcx V , vna cuhl-* 
duabus fcmiportionibus cylindri ( quarum maior eft illa , qu« iii- 
terccdit intcr duo trjangula A L 9 ^TG 8 altcra vcro eft com- 
prchenfa dminorifcmiprifmatcTLG ; demptocodcm femiprif- 
mate . Quod fi minus hocfemiprifma addatur communiter, aiife- 
ratur vcro illud , cuius bafis triangulum A L p in cadem altitudinc 
inquafuntduodid:afcmiprifmata, fiipcrerit prifma, cuius bafis 
trapctiumLp 3I incadcmpraedidaaltitudinc, quod vna cuirL.* 
minorifcmiprifmatc a?quale eritduplo didg pyramidis fimul cuin 
duabus femiporiionibus cylindri, quarum maior latet infcripta 
fubdidoquadrangularifcmiprifmarc, alia vcro fubminpri; Et 
corumduplicia^hoceftprifma p ^IL 6 vnacum prifmate YLIZ 
crit ajqualcquadruplo pyra midis , cuius bafis trianguhim M K X, 
Sc vcrtex V, vna cum duabus portionibus cylindri Lp 8 bSG, 
L^hSG; fi igiturauferaturcommunitcr quadruplum did:a?py- 
ramidis crunt dida: du^ cyhndri portiones a^qualcsfolidorcdi- 
lineo quodrcmanetablato^pra-didtoquadruplo, quod ^cc. 
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PROP. X. THEOR. X. 

Annului fjyperholicus^ , cuius per axcm pnt appojit^ 

fen oncs rubiefquialter efl tylindri eiui , cuius altitudo efl 
€Adtm Auaud y ha fis vera ctrculus ille gen Uhs ex Afy mptoturum 
cjnuerfioney cuius circumferentU ^ & annuli orafunt in eodem 
plano ydr^uc concentrica.^ 

tab.g. x^Irca eundem axem MN intelligatitur h^c fotida rotim* 
/2-77' V > «^«ly cyliiidri nempe , qiiorum pcr axcm rcdaiigiiJ.i fiiiC 
CD, LH ,TO j coni duo ^ qiiorum per axcm triangiira LG 

5 O H • ^ dcmum ai>nutiis hypcrbolicus , ciiius fcdtio pcr axem 
fintoppofiriEfcdioncs CliA, EFD, quarumafymptoti L G H, 
KGS >eafque contiiigant iii punais BF rG(ll:.eTbV, RFOi 
Dicoannuliunhunc fubfcfquiakcrumeflecyiindri LH. Ab af- 
fumptoquolibetpunao ^ agatur phnum xqutdtftans citculo^ 
cuius diameter rc^a L K.fccanscylindrum; T O , conum LG K ^ 

6 tympanum hypcrbolicum C B A D F H crunc (cd:ioncs circuli^ 
quorumdiametricxiftcnc incodemplano parallclogrammi CD^ 

ii.fccundi^^.^Z.Q^. Quoniam igitur redanguliim C K E a?qualc^ 
eft quadrato G F , hoc eft M K rccftangulmn vcro C K E vna 
cum quadrata MK, xquale eft quadrato ME ^ crit quadratuin 
MR vna cum quadrato M K, a-quale quadrato M E , & eorum 
dupla s quarc circulus , cuius diamcter T R > vna cum lilo , cuius 
diamcterLK, xqualis erit circulo^ cuius diametcr CE^ & ea- 
dcm prorfus ratione circulus, cuius diameter VO, vna cum-^ 
circulo , cuius diamctcr SH iequalis cric cuxulo, cmus dume- 
tcr A D . Rurfus redangulum QZ P , hoc eft quadratum. G F, 
imoipfum ♦fY arqualc cft fimul cum quadrata-4*Z quadrato 
■4*P 3 crgo circulus^ cuiusdiametcr f Y , vna cum iUo , cuius 
diamcicr^^PiZ ceaualis erit circulo , cuius diamcter QP j. cir- 
culus verd BF cft communis vtrique folido cylindtfi ^jiempc^ 
TO^&prsedidoTympano,- ergocum conftet, quodcircuh om« 
ncs cylmdri TO , vna cum omnibus duorum conorum LGK, 
SGH 5 fint xqualescirculisomnibustympani hypcrbolici C B A 
DFE ^ crit tympanumiftud .^qualecylindro TO , vnacum duo-» 
busconisLGK,SGHi fcdcylmdrusTO a^qualiscft diffeTcntix 
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cylinaroriimLH,CDi &diioconiSGH,LG K tcrtiapars funt 
fimulacccpticylindriLH; Tympanumigitiirpraididum xqua- 
lccrit tcrci^particvlindriLH, vnacumdifFcrcntia cyhndrorum 
CDjLHs &idc6cxceffus,quocylindrMs CDfiiperat aggrcga- 
tumtcrtia:partis cylindri LH, & diffcrcntur cylindi^rum C D, 
L H 5 qui cxccfTus cfl . , cylindri LH^^equalis crit aiinulo hyperbo- 
lico CBA, DFE, quodiScc- 

PROP. XL THEOR. XI- 

Tortio conoidls hypcrlolici ^ xqualis efi i onoforttonemio-^ 
noidis continenti^demftts dHohus folidis ^ quorumalterumt^ 
^onus .cuius axh ^quatur dimidio irAnfuerfi Uteri.s gennricis 
ijyperhoU , hafis verh eftfeclio dicti coni contmentts contin- 
Jcns portionem , eiufqi hafi j^quidifians i aliud uero foltdum 
xylindrus eft ^ ctuus bnfts cft ilU dempti cont , & axis tdem 
conoidii .. 

SIT conoides hypci^olicum^cuiusfeaiopcraxcmFS fithy- j^-; 
perbolc RFQ's fcd coni contincntis fit fcdio per cimdem r 
axcmtrianguhmi ABC,- erunt igiturhnc.T BA,BC afymptoti, •^•^^- 
& FB fcmilatus tranfuerfum .ciufdcm hyperbola: RFQ^. Sit 
deinde planum contingcns conoidcs in F (quod ^quidiHans crit 
planobafisconoidis) & propterca fcd:io, quarfitincono A BC 
circdiluscrit5CuiusdiaractcrHncaED5& ccntrum F . Concepto 
dcniqucin cadem hacbafi cyhndro^cuius parallclogrammumper 
axem FS fit EOPD , Dico conoidcs RFQjtquale cffc cono 
A BC^dcjTiptis cono E B D, cyhndroquc E P . Sumatur in axe F S 
i|Uodhbct pundum pcr quodpUnum agatiu: cequidiftaus piano 
contmgcnti conoidcsinF, itavt fecct conum conoides continen- 
tcm , cvhndrum , & conoidcs ipfum ^ crunt<i5 fc&oitcs cjrcuh, 
quorum diamctri erunt hncGe NI, LG, MH . Itaquc quia^ '^«V'"*''' 
rcaangulum AQC^ hoc c/lquadratum FD, imoipfumSP^vna ' • 
cumquadratoSQjrqualecftquadrato SCs item quiarcaangu- 
lum N HI , hoc cft qRSLdratum F D , videhcct ipfum K G , vna cum 
<]uadr,uo K H, ^Kquaie cft <iuadrato K I ; & dcmqiic ,cum quadra- 
tum F D x^niale fit fibi ipfi , conftat quadrata omnia , imo omncs 
«ircuh, quoriun diametri AC^NI,ED&c. fruftiAEDC coni 
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contiiientis conoides a^qualcsefTe omnibus circulis circa dJamc- 
trosR Q,MH&:c. conoidis^ vna cum omnibus circulis cylindri 
E P, quoriim diamctri O P, L G, £ D Scc. . Qnpd cum ita fit comis 
A B C sequalis crit conoidi R F Q^vna cum cono E B D5&: cy lindro 
EPi hoc eftconus ABD, dcmptiscono EBD, cylindrouc EP 
jpqualis cric conoidi R F quod &e. 

PROP. XII. THEOR. XII. 

5/ ctni fruflum /fitra tluo paralUla plana interccptum com^ 
prehcndat cenoidis hypcrboltct fortioncm ^itavt vtrdq^ folida, . 
in cadem baft conffant^ atque fcctindum huius bafu ctrcum" 
ferentiam fc mutuo conttngant , portio conoidis Sojualis erit 
conifruflo ^dempto c:e co cono illo^ciiius altitudo e(i communis 
portioni^ bafu vero cQmmunis cfl circtilHs . 

ClrcaeundemaxcmCF intelligantur portio conoidis hypcr- 
bolici, &: fruflum coni , fintquc corum Fgurx^ gcnitriccs 
AC 5 hypcrbolc, 5«: A B D E trapctium^ ita vt duo latcra A B, D E 
contingant hypcrbolam in pundtis A E laturqiic BD parallc- 
lumipfiAE in puntftb C; lundtis deindclincis AC, AD con- 
cipiamus conum ^ cuius triangulum pcr axem AC fit BAD . 
Dico CQi\\o\i\% portionem A C E f qualcm cfle coni fruflo A B D Ej 
dcmpto cx co cono B A D . 

Siunatur inaxeCFquodlibctpundumO^ perque ilUidagilur 
planum bafi A E parallclumj quo plano fccentur tria illajCon^epta 
folida 3 fc(ftiones autem fint circuli l L H, I P . 

Quoniam, vtquadratum contingcntis CB ad id contingcntis 
B A, ita eft rcdtangulum H I L ad quadratum I crit pcrmutanda 
quadratuni B C ad rcd:angulum H I L^vt quadratum B A ad ipfum 
AI5 veljVt quadratum BC ad ipfumlK,- quadratum igitur BC 
adrcdangulum HI L eandemhabetrationcmj quam adquadra- 
tum I K; & proprerca quadratum I K xquabitur redtangulo H I L; 
vcrumrcdangulumHIL^vnacum quadratoLOa^qualc cft qua« 
^irato 10 y quadratum igitur lO a:qualc crit duobus quadratis 
LO5I K fimul fumptis j quarc ctiam circulus IN, cuius radius 
10 scquaiis crit duobus circulis IPjLHj quorumradijlL^L O. 
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lamaffumptacademrcgiila AEcircuIiomncs AE5IN5BD &:c. 
frufticoni A BDh a?qualcs funt omnibus circulis A E, LH &c. 
conoidis portionis, vna cum omnibns circulis IPjBO^Scc, coni 
B A D i cx quo fcquitur, quod portio conoidis hypcrbolici A C E, 
vnacumconoB AD «qualisfit frudo ABDE, &demptocom- 
munitcrconoBAD, erit conoidis portio ACH a^qualis frufto 
A B D E , dempto cx co cono B A D 3 quod &:c, 

PROP. XIII. THEOR. XIII. 

Hemifphxrif cemrtifn ^ranit/ttis ejl ptinHum illud , iff qna 
a^is fic ditiiditur^ vt pars^ qu^ ef ad verticew fu ad reliqita??jy 
'vt ^ ad , 

SIT hemifphreriumABCj&axiscitisFBfcdusfitinOjitaut j.,;/;.!^ 
BOadOFhabcat cam rationcm , quam ^ ad 3 . Dicopun- ^,;.^^^ 
ClumO cflbccntrumgrauitatisdidtihcmifphxrij. Intelligaturin ^ 
eadcmbafi AC, &:circa eundcmaxcm BF cylindrusAD, item 
&conusHFD,cuiusbafis ED; fcccntur vcn) hx^c folida codcm 
plano HIKMNG parallclo bafi AC,vcIED. Timpatctaxcm 
BF tranfircpcrcenrrum circulorumomnium xAC^HG.ED, C) - 
lindri A D paritcrquc cundem axcin tranfire pcr ccntra omnium 
circulorum coniD FE, & hcmifpha?ri; CB A; Sc quia circulus 
ED /ibi ipfi cxqualis c/l ac conccntricus 5 iridcm circulus HG 
aiqualis eft duobus fibi conccnrricis circulis N I, MK ( nam rcc- 
tangulum H N G , hoc cft quadratum G C , fiue F Q^vcl QM , vna 
cumquadrato QN sequalcxfl quadraroQG) 6.:dcmumcirculus 
A C 2equatur fibi ipfi ; erit in axc B F tanquam libra , in punclo B 
idempondus, fiueibifufpcnfus fitcircuIusED cylindri D A,fiuc 
in eodcm pundo grauitet coni DFE circulus DH i cadcmque 
rationcinpundo Q_erit eadcm f^rauitas, fiue ex codcm punc^o 
fufpcnfus fit circuIusHG cvlindri H C, fiue magnitudo compo- 
fita cx duobus circulis K M I coni , &c hemifphct^rt;. Dcmuni-.-» 
quia tam circulus A C cylindri :gquc pondcrat in Fjquam ipfc A C 
circuhis hemifpha?rij; hquido confiat omnes circulos ED^H G, 
A C, &CC, cy lindri E C idcm centrum grauitatis obtincre, ac com^ 
pofitum exomnibuscirculisconi ED,KM Scc. , &omnibusIN> 
AC Scc. hcmifphcerij hoc cft pa.tet cyHndrum E C coiicentriciLm 
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cfle compofititfimgnitiidini cxcono DFE, hemifphienoqiKL^ 
CB A indcfcriptaillapofitionemanentibus . Itaqiie inpuncto L 
aimidio axis B F erit ccntrum grauiratis didta^ compofitne magni- 
tudinis : fumpta modo B P diimdia ipfius B L, quarta videlicet par- 
39. primi te ipfuis B F, conftat pundum P clTe coni D F E centru grauitatis . 
Lucs raje- Qi,oniam vcro B O ad O F cft vt 5 ad 3 , crit B F ad F O , vt 8 ad 
y-i^M^. 3,(cdadLO,vt8adi. quarcBLadLOcritvt^adi 3.PLad 
LO,vt 2 adi iConusautcmDFEadhcmifphx-numCBA elt vt 
I ad 2 i crgo cumfit reciproce vtDFE conus adhcmifpha^riuni 
C B A 3 ita loiigitudo O L ad L P pcrfpicuum cft pund:um O clic 
cearrum grauitatis heniifpha?rij CBA^ quod&c. 

SCHOLIVM- 

Eodem prorfus rAtiocinio.quo fupra ^fx fumus , conoidis h- 
fcrholici centrum gmuttAtts inucnitur , nttenta, viddicet 
vadccima propofttfone httius ^vel ctiAm duodcctmA . 

PROP, XIV- THEOR. XIV, 

Omnis portionis conoidis paraholici centrum grauitatis tfl 
punHum tUud, tn quo a:eis fic diniditur , vt fars qu£ eft ad 
verticem reliquA fit dufU • 

tah.io. ^IT portio conoidis parabolici ABC , cuius axis BD fccc- 
/^.Si. tur in E , ita vt BE dupla fit ED . Dico pundum E cflc 
ccntrum ^rauitatis eiufdcm portionis . IntcUi-atur cnim trian- 
guUim,cuuis vcrtcx B, bafis vero diamctcr A C , quod crianauluiTi 
vna cura portione conoidis eodcmplano FK parallclo bafi A C 
abfcindatur/itque trianguli fedio lineaJ G , portionis autem efto 
circuhisjcuius diamctcr K F . Patcr omncs circulos conoidis AC, 
F K &c. concentricos cfTe omnibus Iincis A C, GI ^c. trianguH . 
Itcmconfpicuumeftccntravtrarumquemagnitudinum incodem 
BHD rcpcriri . Itaque quia qiiadratum AD adipfum F H s 
V:n\2 circuUis ncmpe AC adipfumFK cft vtliucaDBadBH, imo vt 
22. ^ ^ ^ j . ^5^:5 velutilibraconcipiatiir, erit incoclcni-^ 
%it{Jonc pundo ipfius, tum ccntrum grauitatis compofitjC magnitudini* 
fArahoU ^xommbuscircahsAC,FK&:c.portiom$;tuaiiIlud compofitac 

EuagTor' - ■ CX 

rictllij . ^ 



G F. O M E T R r C A. 19 
exomnibiis lineis AC,GI &c. trianguli,hoc cft portio conoidjs 
concentrica crit triangulo ABC. Vecum quia trianguli AUt- 
centrumgrauitatiseft pundtimE j eritidipfum cejimim graui- 
tatis poi tionis conoidis parabolici A F B K C , quod&c. 

PROP. XV. THEOR. XV. 

Solidnm rotHndnm fnperhcUcHm infniti Utum ^qude efl 
erUndro, cun.s opp.fn^fes furtt foUdo commurns^. vna cum 
luo crUndrorcao, cuius ahitudo eft femtaxis foudt fcr»,- 
d.ametervero b.fueflUnea aquaUs medt^ propomonaU ,»ter 
toti*m axcm.eiufoue dimidium ofpofitarumjeatonum , qu£ 
coniugate ^ppeUantur , c^que funf , qu^ ,n c»dem pU„o fer 
foUdi axem tmmiffo cernuntur. 

CIT h.-perbola EB, & afymptoti eius ED.DCcontmeant tal.u^ 
S anguU.mredrumEDC,fumptoque mhyperbolaEB quo- 
libetp^ndtoBabrpfoducatnrBC cequid.ft.ms Dbi fignr.-c vero 
EBCDE in£nit.-e tongitudinis verius E mtell.gan.r e regionc 
fita EDFGE priEdid^ fimiiitcr xquilis , adeoutlmea FUU 
vnica reda fic, & figura exambabus illis compofita iit bliC.t 
GE Cne fine lon^a " tu.n circa .ixem FC co,.uertat«r co.ti- 
Dofita h^Ec fioura', vt fiat folidum rotuadu.n mfinite Jatu.ii_.,. 

f^ue per aLm fcdio firfigura E B IK LGE Iamqu.a hyper- , 
bohs G E E b , I K, L K , afy mptoti F D C K D E com .m.ncs fu n t, 
cr„ n d.S. quatu^r hyperbolx f.c confi.rutx fedtrones oppofitre 
;u.^coniu8a't.nuncufLtur,&duo.pfarnm«>m^^^^^^^^ 
i,terle.-equ.iIes.Efto igitureorum alterMDH^C^ ^P""''^ n7 
J udra lin?a HSNafymptoto E K a.qutM.^nte , ^^^f ^"^ ^ f 
«t,a. eritparallela redli^DS, nempe akeri ..fymptoto FC ( 
Lm MH adH D,vt N Had HS) cu,i.que angulus^ 
guliHSD .nb.pfiusdu.netroDH b.fA,umfeeetu. , ^^^^^ 
|.,lum HSD ^..adruum , quod cum Ct c.rca 

5terius.recta4"UHNM,hocetiamquadratumet.t,Uusv«^^ ^ 

ipfius H N ,nedu..n eru proportion.ole ''^^"v';'" ^ rK(f infi. ^ 
qued,.mdit.mHD. D.co vniuerlum fohdum tF'iC_ nh.r,e 
eKtcnlumcxpart,busEK..qualee<rccyhndroreao cuu^bafe 

«^alis fit drculo circa fai,ui«uict]:u.u HN , axis vero^UE 
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rcdra DC, vna ciim cylindro G cuiiis axis FC. Intelllgantiir 
lupcrficies cylindricse quotlibet BGLI , HM, QO, circ^a eun- 
dcmaxemFC,arqueintraloliduminfiniLCcxtcnrum EFKCi 5c 
quiare(ftangulaDCI,DRN5D4.Pfi4ntintcrfcn?quaIia, erunt 
2z.fecuftdt ctiam ipfonim quadriipla. ncmpc redtans^ula L I B, M N R O P Q 
rfcqualia niter le. Verum quia lupcrficies cylindrica GBIL ad 
circulum, cuiiis radiusX Z,efi: vt redangiilum L IBad quadratuni 
^.primiE- XZ^nempe ad rcdangulumquadratum M N H, qua? fpatia funt 
u^ng.Tor' ccqualia , eritdida fupcrficics cylindrica GLIB ^equalis circulo, 
fp/fJra&c.^^^^^^ radius XZ j eidemque rationc fuperficies cylindrica MH 
' ' ^qutliserit circulo,cuiusradiusNH; itcmqjfupcrficiesQpcir- 
culo, cuius radius T V aequalis erit Sc hoc fcmpcr vcrificatur vbi- 
cunqucaccepta fintbundta IN P. Cumigitur omnes cylindricac 
fuperficies G L I B, H M, Qp , &:c. , ajqualcs fint omnibus circulis, 
quorum fcmidiametri X Z^N H,T V, &:c. patct vniuerfum foli- 
dum rotundum infinitc latum E F K C a^qualc cffe cylindroredto^ 
cuiusaltitudo cft DC, folidi nempe femiaxis, & bafis circulus, 
CuiusradiusSRj feu NM cft media proportionalis intcr totum 
axem HM, eiulq, dimidium MD&ic. vuacumcylindro GLIB, 
circaaxemFCj quod&c. 

PROP. XVI. THEOR. XVL 

Sit AMC E femifecilo per axemAE folidl prddicti^& ^p- 
flicctHr ip fi A E reCi^^rngHlum B E, itAUt U A fit Aqunlis femiaxi 
D M oppoftarum feCitonum , ofendendam efl pnncfum D ejfe 
centrum grauitatis fUni B EC M A ^ qnamuis />; finit^i lungttu- 
dinis 'verfus C^dempto reCtangulo A F . 

iab.io. ✓^^Voniamoftcndimus in praecedenti propofitione, quod foli- 
fg, 83 . V ) dum rotundum , & infinite latum gcnitum cx coniierfionc 
plani F KC circaaxem FC cft sequalccylindro gcnito ex 
conucrfione rcd:anguli ZR circaaxem >{*Z, vnacum cvlindro 
G I, cuius axis F C, cftque C D ad C F JongitudinCj vt D M ad MN, 
feu ad XZ porentia fi concipiatur cylindrus, cuius altitudo 
CF,&:bafisfemidiamcrerDM; crithic a^qualis cylindro prardi- 
(^o^cuiusaxis+f-Z^ ^ idco conftat conceptum hunc cylindrum 
icqualcm cftc folido FKCE infinit^ latitudiais, dcmpto ex co 
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cyliiidro G illoncmpo, qiii Rt cx coniier/ionc rcClangnli C L 
circa axem F C 5 hoc c/t^in prcefenti ctiam figura,Iiqiict c) lindrum 
gcnitumcxconuerfioncrcCt-anguliLE circaaxcm AE a?qualcm 
cfle folido rotundo , ac infinita: latitudinis ^ cx rcuolurionc^ 
plani EFCMA circa cundcm axcm EA progcnitOj dcmpro 
tamcn cxhoc fohdo, cyhndro^ cuiusfcmireCtanguIum adaxcm pM/crg 
cft AF. Momcntum igitur rcctanguIiBEmomcnro planiFCM ^Tgn-icrliif 
infinitas longitudinis vcrfus C cTqualceritj ii planum vniuerfum di>»tif. 
EBAMCFEfuperrcc^iEAIibrctur, &: rcdanguhmi AF.nuI- f^^^^^^*. 
liuspondcrisconcipiatur. Erit igitur in linca finira EA ccntrum 
grauitatis prxdid:orum duprum pknorum fic conflitutoruin_^ 
tanquam vnius magnitudinis , 3c idco ( licct incrcdibilc videatur ) 
cumniagnitudo harchabcatgrauitatis centrum , ilhid crit ctiam 
in diamctro G C ciufdcm planje magnitudinis quarc m D com- 
muni fedtione hnearum A E, G C rcpcritur^ quod &c. 

SCHOLIVM. 

f/i€r cgfi T heorewata , quorum nonnulU ex principijs geome^ 
tricis deduxerxm^ CaHalleriana methodo expeditius demonf' 
t/aui^ quamquam hemifphArij 5 c^ cenoidts paraholici centra- 
grauitatis rimatus iampridem fuerit geometrice fuhtiiiifimus 
no flri Aui Archimedes Lucas Valerius . J^ateormethodum indi- 
uifbiliummagnum e j^e ingeometria compcndium^prafertim in 
dtmenfiontbus folidorum ^ quantumuis irregularium^opus ple- 
num ambagibus fi geometricis rationihus velimus uti . Ince^ 
dendum tamen eft caute , contingit enim non raro^ vt rAtioci?ia^ 
tioilla Cauallerij miniml fuccedat^prxfertim vbi de fuperfi- 
ciehus f did orum rotundorum agitur : en exemplum . 

1"^ Sto fphoera, cuius axis A B 5 quse fccctur quibuslibct planis ad tah^ i o. 
axcmcrcaisCDjEF^GH.&c. dica m tota m fphoer^e fu- jJV. ^4. 
pcrficicmad fuiportioncmEBF haberceandem rationcmjquam 
habet circulus ad fui fcgmentum E B F. Patet cnim fevi^ioncs om- 
ncs CDjEFj GHj&r. efTc circulos circa diamctros CD^ EF, 
GH, &:c. intcrfc jparallelos ; quarc ctiameorundcm circulorum 
pcriphcri» inter lc xquidiflabunt j itcmq,- diamctri inter fc pa- 
rallclxcrunt. Etquiapcripheria circadiamctrum CD ad illam 

L circa 
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c ircadiamctnim E F cft vt diametcr C D adE F , paritcrquc pcri-- 
phcria circa di;imetriim E F ad pcripheriam circa diamctrum G H 
cftvtdiamctcr EF addiametrum G H5 cruntconiundim omncs 
pcripheria? circa C E F, H G , ad omncs pcriphcrias^circa E F, 
GH &c. , vt omncs diamctri C D, FE, HG &:c. ad omnc« 
diamctrosEF,GH&:c.: hoc cft tota fphoerac fupcrficics AEBF 
adfuipartcm EBF habebit cam rationcm, quam habct circulus 
ad fui fcgmcntum EBF, quod tamen falfum cft; circiilus cnitn 
ACBD ad fui fcgmcntum EBF minus fcmicirculo maiorcm—» 
habctrationcm , quam quadratum A B ad quadratum rcdaeBE, 
hoc cft quam fupcrficics fphoerse ad fui portioncm E B F s nam cir- 
culus,cuius radius A B, f qualis cft toti fphoeric fupcrficieijcirculus 
vcro, cuius radius B E,cequatur fupcrficici E B F ciufdcm fphoerae s 
qunrc fiipcrficies fphoer.^ ad fuiportioncm EB Fcft vt quadratum 
cx A B ad quadratum cx B E , (cu vt triangulum A B E ad triangu- 
lum EIB: ponitur vcrocffc in cadcm rationccirculus AB adfui 
fcgmcntumEBF,vclfcmicircuIus AEB ad trilincumEBIs crgo 
&:1-cliquafpatiaincadcm rationccrunt : hoc eft fcgmentaAEC, 
E B G fimul, ad fcgmcntum E B G , crunt vt triangulum A B E ad 
trian^ulum E I B , vcl rurfus vt quadratum A B ad quadratum B E, 
imo vt a^grcgatum quadratorum AE, EB ad ipfum EB 3 fcd 
circuli fcgmentum^ cuiusbafis AE fimile ipfi EB G cadit intra 
fegmcntum A C E ; crgo fcgmentum A C E ad fcgmcntum E G B 
maiorcm habcbit rationcm , quam quadratum A E ad quadratuni 
EB, & coniundim duo fcgmcnta A E C , EBG ad fcgmcn- 
tum EBG maiorcm ctiam proportioncm habebunt, quam duo 
quadrata A E^ E B fimul, hoc cft ipfum A B ad quadratum E B , vcl 
quamtriangulum AEBadipfumEBIi quarc & duas fimul antc- 
ccdcntcs ad duas fimul confcqucntcs, hoc cft femicirculus ad trili- 
ncum AGBI5 fcu duplum adduplum, circulus nimirum ad fui 
fci^mcntumEBF maiorcmhabcbitrationcm, quam trianguluin 
AEBadipfumEBIjVcImaiorem quam quadratum AB adBE, 
qiiod &€, 

E contr.i ft conum fro fphcvra fr^diclo ratiocinio fubijcids 
verum dcduces , />>e 'vt tuta fufer fcics conicn ad fui fartem 
intra vertirem csTli , & flanum eius bafi Aquidiftans inter- 
ieCfam f\t 'vr triangulum pcr axem ad triangulum illud inter 
dicfum verticem , 4* ff^dicfum flanum intcrceftum , cfuod 

fars 
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fars efi eiufdem fer axem tri*nguli . 

Hinc vtdes , in fo/idtr»m r»tHndtr»m fuperficiehus dime- 
incertsfit methodus cXteroquin iitiinioMm* 
tndimfibtlium. ^ ju 

F I N I S. 
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exEDinEB 



frima Veleansur hdtc veria: 

1 5 cadcm rationcm 
4 LK 
33 Piad^. 

12 NIQiVlHP 
2^ ccnttum 

6 adFadG 
vUima . Paritcrq; 
10 triangula htcra 
18 CEadEF 
23 &OB 
iamArg, tab. i. fig. 5-. 

13 arqualc cflc 
"vltima circuli 



Cfirre^fionef. 

corundcm 
Qiiodfidcnturdu» 

rationcs 
fig. 10. 
fig. 12. 
fig. II. 
dcriuatorum 
cxEDin AB 
In infcriori figura ciuC 

dcm tcrti/clcmcnti. 
cadcm rationc 
LM 
9jadX 

NI,QM,HP, 

ccntrum 

adEadG 

,pariterq; 

trianguli latcr* 

CDadDF 

&OE 

tab.y.fig.j/. 

«qualia cflc 
circulos 



Ad cxprimcndum plus morc algebrico^ cx pcnuria figni op- 
portuni + ^ vfi {ixmus hoc alio, ctfi noxi vfitato -4*., qno 
ctiam nonraro vtimurin fupplcmcntuniliterarunn 
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